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GREGORIO BARBADICO 
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Orci, lefiuatorum S. Hieronymi in Veneta Prouincia 
Prouincialis Definitor , 

. . O, F. O. 



IB E L L VM hunc de Jn finit is Spi- 
ralibus tibi fifio Eminentiffime Prin- 
ceps, & T^rxfinl , ampkfjimoq. nomi- 
ni , ac dignitati tnfcribo obfiqucntiffi^ 
mus . PaUeficeret farte coram tui prx - 
cUrtffimaPurpura , qttx Mate flate, (fif 
Virtute 'vernat ardenter , ^vilitas in~ 
geni ] > (fr tenuitas muneris, nifi alttnde , (gr tui lentffima ’ 
. 'vrbanitas , O mei deut&iffima dcuotio , concepta iam <-uo- 
taemxe firmarent . Spirales ifht linea , non aliunde quam 
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ab. E. T. Jpiritum /umerent , qui 'vere Geometrarum d 
Mp cenas penttjpmus ad te colendum alltcts quofumque eiufi * 

dem generis /eduliores profeCl us . Nec inanis y & futilis la- u 
bor , quem complent fpirales linee. CN^amque circa 'vnic&m j, 
earum fpei iem ^Archimedis ingenium futfje- aliquando arer- fc, 

fatum uClant pro fitmmo pretio ,• quidni fi B- T. traSlatio- y 
nem de Jnfinitis libare decerno 1 Profeflo , a tui meritorum u 
celfitudme decet <ut hp linea punUum ducant , Zs? inipfam 
de f nant , titulis luculentijfimis protrahantur , patrocinio y 
ac tutela firmiffima circumuallentur . E x hinc , pofito Inui- 
due obice , illo faltem gloriabuntur fato , quod E. T. Nomen 
ipfis circumliget gloriose 'verticem , adeo vt fi Cerua quon - , 

dam Cp faris circa collum explicans tdioma 'venantiumi acu- 
la euadebat illa fit; latrantium murmura if a pagina fptr- 
nent , exprimentes , quibus imprimuntur notis t ut /fimum fi- 
bi ipfis deditum pr p fidium . Ergo opel/a hpc glortofior exte- 
ris prodeat , tam publicis plaufbus excipienda , quia E, T . 
in [ignibus > g/ f emmatibus ditata y fi <vel ipfius Famapo- 
tijfimaprpconia non lucretur , nihil fe fuijfe adeptam arbitra - 
tur m Nobihjfma fobolis atntts laudibus } de te 'vntee , € 5 * 
optime fuperbientibus , at tr ament a hpc decore linire uanum 
duco .Vnumnamq. illud fufficiatjn E . T.fpectmen domefit - 
cas trabeas , infulas ,g/ prp textas confpirafie rvniuerfai^qub 
eleShort tandem 'vt par erat 5 ornat iffime amicireris-palluda- 
mento. Purpura , qua nunc primum indueris , (licet ipfis 
Unge ante digni f simus , J carbafaiam dat aientis , 'Vt nu- 
perus Iafon ad ' vellus aureum fpeciose conquirendum , f dicet 
ad fupremi honoris fafligja , cordibus cunilis auras tranquil- 
las halantibus po fremo pro fpere appellas . Qtterummca Ma- 
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tbtjit, qua B. T. Utandas fpirales lineas clucnbrauit, ad 
pofiremum njfque Jpiritum fcntper lineas deustionis dicatu, 
ram follicetur . Jtiqmd Ctpellis amulatrix nulla fitdk?. 
f* m " » *«<»* oi/eruantia titulum nm Jignet Uncam. vL 
leas Emmcnttjsme Princeps ,& optime Anttftes,ac felite 
evasas. Afra te diutius putatis, & Virtutis tueantur fer. 

SctUam Venctijs Ka/. Jul,j Anno , 6 eo. 
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LECTO R I 

•° BE N E V O L O- 



N Tibi , Amice Le&or, Opufcu- 
lum Geometricum, DE INFI- 
NITORUM S P IJ{ A L I VM 

spatiorvm mensvra, 

nonfemel, aut bis, fed pluribus , 
ac iteratis vicibus pollicitum. Spi- 
tales, Helices, Implexa;, feu Volua; lines de ge. 

• • nereillorumfunt cenfendi , qui mirabilia, feupor- 

tenta ueometrica iure merito (unc nuncupanda- Si- 
quidem ( vt concinne Oauid Riuahus Archimedis 
Commentator pronunciac.J Admifia Helica , cr rite ' 
rvt ars tpfius fert fabrefaFla , mbd e FI t n tou yomtru 
f A bFlrufum , &> adhuc inuium , quod non denudetur , pate- 

* • fi a t , aperiatur . A ft fi ad ingens in rebus Geome- 

tricis Spiralis line* momentum corroborandum cr- ,- 
tera dceflent teftiraonia , vnicum me hercle iuffi- 
. 1 1 ccre 
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cere arbitrandum : maSimum fcilicct Archimedis 
ingenium circa cas aliquando fuifie verfatum j de 
ipfifque iuftum volumen cdidifle, in quo naturas, 
ac proprietates earundem ita expendit, vtfintpo- 
fteris vfui maximo , & veluti cerebri ingenioli por- 
tenta fummas admirationi, Carteiiimhaud vnicus 
Archimedes extitit indagator fpiralium proprieta- 
tum: fed ipfi adiunxerequamplures, inter quos 
mirifice enitent Monarchix Geometrica: duo fplen- 
didiflimi proceres , Pappus Alexandrinus lib. 4, 
colle&i. Mathemat. &Francifcus Vieta lib, 8. r eC* 
ponforum Mathematicorum • Paulus Guldinus $an- 
fto-Gallenlis, ille celeberrimus Geometra fapien- 
tilTtmae Societatis Iesu , & Ccntrobaryca: au&or 
famofus ( at Caualenianorum indiuifibilium con- 
temptor, & irrifor, qui dum indiuifibilia fpreuit, 
ipfifque irrifit £ fc ipfum ridiculum praebuit) altius 
omnibus volarum fumpfn,conatufqueeft ipfamfpi- 
nflem lineam ad menfuram determinatam redige- 
re, atque ipfius centrum grauitatis aftignare : at co- 
natu irrico, & Icari fine, vt ipfemet in lib. a* Cen- 
trobarycce cap.2. & infra fatetur , & prolixe expla- 
nat in capit. 3. Pronuper lfmael Bullialdus , vt lu- 
cemalFerret ijs, qux Archimedes de fpiralibuscon- 
fcnpfic, totana rem fpiralicam iterum proprio Mar- 
te corapofuit , & publici iuris fecit Parifijs an- 
no 16 57. 

Sed inter caeteros fpiralium proprietatum vena- 
tores excitere etiam duo illa maxima Geometrarum 

b Italorum 
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Italorum fulgentia luminaria , nimirum Bonauen- 
tura Caualerius, & Euangelifta Torricellius. Hic 
quidem incidenter in Iib. dedimenf. parabola? pro- 
pofit. 1 7. vt ex proportione circuli ad fpacium fpi- 
ralc ab Archimede olim tradita, quadraturam ip- 
fius ordinari.c parabole adinuenirec . Ille vero ex 
inftituco in Iib. 6 . Geomet. Indiuifib. vt ex ana- 
logia ab ipfo animaducrfa inter /pirale fpatiuai , 
& parabolam verfantc , ex menfura ipfius para- 
bole prius tentaca , omnia fymptomata circa fpi- 
ralium fpatiorum menfuram denuo medijs ab al -js 
intentatis , nec aliquando excogitatis » patefa- 
ceret. 

Verum enim vero omnes fuperius recenfit geo- 
metra?, & plures , plurefquealijfpeciatimhaudno- 
minati, qui fpiralibus incubuere aliquando , vai- 
camipfarum fpeciem amplexati fuere : eam nimi- 
rum quae antiquitus ab Archimede Ipfomet , & 
Conone agnita fuic : quamque nos in pofterum li- 
nearem vocitabimus. Carterum infinitas fpiralium 
fpccies (quodfciamus ) nema ante nos mundo pu- 
bi cauic . Non ergo putamus rem nbi ingratam fo- 
re futuram , Benigne Le&or , quae circa infinitas 
fpecies fpiralium linearum al quando excogitaui- 
mus , communicare . Sed ante omnia cauiaefpecula- 
tionis huiufce accipe hifloriam . 

Vndccim ab hinc annis circiter dum Romae 
degeremus, & dum inter geometricos J y unes 
enumeraremur , iucundiffimum exiftimabaiUi i 

nobis 
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nobis qooticfcunque datum fuiflet fuauiflima con- 
fuetudine , ac excellentiflima do&rina perfrui trium 
fummorum virorum , a quibus nunquam abfque lu- 
cro difcedebamus . Erant hi Michael Angelus Ric- 
cius Geometrarum Italorum Coryphaeus , & poft 
Caualerij, acTorricellij fatum , geometricae maie- 
ftatisitalica» praefidium praecipuum: Renatus Fran- 
cifcusSlufius Leodienfisingeniorum Phaenix,8c ma- 
ximum humanae intelligentiae portentum : & Ricar- 
dus Albius Anglus pietate , fanguine, & eruditione 
nobiliflimus, atque fuo Hemifphacrio diife&o cla- 
riflimus. Accidit ergo die quadam, de morectmi 
pr?fatoRiccio de rebus geometricis verba habentes, 
vt mutui diicurfus fubie&una ipfe effient infinita: pa- 
rabola: , & caualeriana indiuifibilium geometria: 
cumquead fexrum illius librum deuentumeffet inci- 
dentcr>audiuimus Rkcium afferentem, ad fimilku- 
dinem Caualcrij, infinitas fpiralespofTemeafurari, 
cui negotio fedulo incumbere ab ipfo etiam fui mits 
follicitati. Afttunc temporis nimis imbecilles, ac 
tenuesin nobis erant geometrica: vires. T yrorimum 
etenim percurrebamus , & lafte dumtaxuc enutrie- 
bamur,- vixque dabatur ea po fle percipere, quaeCa- 
ualerius molitus fuerat; tantum abeiat, vt ipfuTt-. 
imitari liceret, tamque in altum conkendere .Qua* 
propter cuenit, vt labore perterriti , ftatim infioiwt 
e mente fpirales exierint* Verum anno 1 658. poft 
libelli noftri fexaginta problematum geometrico- 
rum impreffionem, fato accidit)Vt Venetijiin Biblio- 

b 2 teca 
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tccaMincruse commorantes, ad nollras peruenerit tot 
manus opus v«re aureum Andrex Tacquet Mathe- M. 
matici Excdlcntiflimi, ac folcrtifllaii Fuigcntiffimse i,k 
Societatis lesu , Cylindrica , (r Annularia nuncupa- jfa 
tum. Quod reuotuentes, citius dicto incidimus in m 
fcholium prop. 1 2. lilx. 1 : in quo vocatus k nemine » rii 
vltrb feipfum conftituit fpe&abiliflimje indiuifibi- w 
lium methodi iudicem j contraquc ipfam non minus fe 
inclementem , quam iniuftam fequentem profert ^ 
fententiam . Methodum demonflrandi per indiuipbilia , 
njel ( <ut ego appellare J oleo ) per heterogenea , q:*am nobilis ijji, 
geometra Bonauentura Caualentts in lucem protulit , pro le- 5,; 

gitima , ac geometrica admittendam non existimo } (^Tr. fSed 51; 

quicquid autumet ipfe, pro indiuifibilibus cil veri- ^ 
tasipfamec, ftantque illi omnes prasclariflrmi geo* & 
metrx, quos in epiftola ad le&orem operis noftri de jf. 
Infinitis Parabolis recenfuimus: quibus nuperrime l> 
vltrb fe aflbeiauit Vincendus Viuiani in lib. 1 * d*-* ^ 

Maximis, & Minimis monito poft propofic. 1 7. vbi ii 
ait. Vt hoc loco , ex aduerfi tndireSia antiquorum <x'i* per j. 

duplicem pofitionem 3 luce clarius pateat quantum facilitatis, 
breuitatts , atque emdentia nafcifcature noua y direflaquc « 

methodo ( re fle tamen , cauteque ufurpataj, acutijsimi Geo- 1 

metra Cauakrij , per mdiuifibilium dofitnnam. nobis amici f 
fimam &*c. ) Illico Tacquet exemplar pecunia pro- 
prium fecimus ; ac diligentilfime ipfi ftuduimus; do- 
&rma(quc nouas, & peregrinas in ipfocomprehenr 
fas femper admirati fuimus . Sed animaduertimus 
mancum ipfura excicilTc, quia Caualerianis indiuifi- 
, . bilibus 
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bilibus aduerfabatoV , voluti fus£ explicauimus in 
fchol. vltimolib.2. dc Infinic. parabo Hax igitur vni- 
ca , & genuina caufa impullit nosqusedam rimari , in 
quibus Tacquec videbatur deficere* Cumque geo* 
metrica inuenta facillime prodeant ex alijs prius ani- 
madaerfis : agerque goometricusadeo fit fertilis , vt 
copiofiffimos frudus illis reddat, qui mentis ligone 
ipfum effodiunt.- hi ncorttim duxit , vtcaomnia col- 
ligeremus, qua» in didis libris de Infinit-parab- euul- 
gauimus.-& paulo poft breui temporis interftitiOjqu£ 
innoftris Mi fcel lancis Hyppcrbol ico, $c Paraboli- 
co , ac in Geometrico publicauimus * Porrb dum 
resad infinitas parabolas attinentes pertractaremus, 
ba?que nobis iam fat familiares apparerent, denuo 
infinita: fperales in mentem deuencre : atque matu- 
re difcuflfa, &penfitata analogia a Caualerio agnita 
inter fpiralem archimedeam , & parabolam quadra- 
sicam; videbatur nobis ipfam ad infinitas fpirajes, 
& infinitas parabolas non multo labore extendi pof- 
fc . Et quidem determinate ftatueramus ab initia 
opufculum de infinitis fpiralibus pro quinto fubne- 
derequatuor libris de infinitis parabolis: & hac de 
caufa dumtaxat concinnauimus in lib. i , propofitio- 
nes 2 j. & 24. lemmatfcas pro fpiralibus, & nullis in 
didis libris ordinatisjftferuiences . Sed varijs decau- 
fiscoadi fuimus illud opus citillime abfoluere , ac 
tam impolitam 3 vt apparet, publkiiuris faccrc,- Sc 
opufculum dc infinitis fpiralibus ad hoc vfqueteni- 
pusreferuare. Hacc crgo> Benigne Le&or, veracft* 

&vnii- 
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& Vnica inuentorum noftrorum hiftoria : quam can- 
dide tibi tradidimus , vt nullus laude defraudetur 
emerita. De infinitis namque fpiralibus oefcimus ; 
quempiam verba feciflc . Sed prima ad hjec riman- 
da incitamenta a nobiliflimo Geometra Riccio ha- a 
buimus. Ah vero infinita* fpirales, quas in pofterum ®. 
fumus explicaturi illx fint caedem > quas Kicciusin -j 
votis olim habebat» penitus ignoramus. Aft quo- 
moddeunque fit, fequefltia omnia proprio Marte-/ 
compillauimus; flediftintiusquam licuit Tibi com- 
municare conati fuimus, vt a fimili labore fubleue- 
ris. Seqientia percurre . Alia, fauente Deo , is 
fucc edent. Vale-»* 
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l 3{oi Reformatori de Ito Studii di Pado A, 

H Auendo ofleruato per fede dcl P. IaquiiTt. non efferui nel Libro 
intitolato De Infinitorum Spiralium Spatiorum dcl P. F. Steg- 
no de Angelis cofa cotitro 1? Santa Fcdc > c parimente per atic- 
fttto dal Segretario nofiro niente contro Prencipi * 6 buoai co- 
ftumi, concedemo licenza, chc poili effere ftampato» douendo offer- 
uar/i gl ordini > & efferne prefencate duc copie per le prefeate Libra*? 
rie di Padoa , c di quefta Citta , 

Dat. dal Magift. noftro !i a 7 .Agofto ludo. 


|ZuanneDonado Refi 
NicoloCapdloRcf. 


Alcmante Angelo Donini Scgr.' 
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Va cult4s Remendifsimi Patris Generalis . 
. , Laudetur lefis Cbrijlus . 


O Pusinfcriptum* De Infinitorum Spiralium Spatiorum Mentum 
. compo&um ab Admodum R. P.Stephano de AnZisvIncco 
l»rofeflb Noftri Ordinis Iefuatorum , ac in Prouincia Veneta Defini 


tore , concedimus Typis demandari, dummodo habeat neceffarias 
licentias , & approbationes , quar de iure funt neceflari* & c In ouo- 

S“^ mp r* r f, nCeS manu propria «cripfimus, ac propnoNo- 
ftri Officij figiilo mumunnus . . 1 * ^ 


Brixif in Noftro Monafterio Corporis Chrifti, dic z 8. Iij- 


Fr. Antonius Nouellus Gcn. Icfuat. 
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SPIRALIVM 

SPATIORVM MENSVRA, 

OPVSCVLVM GEOMETRICVM. 


Rchimcdes Geometrarum facile 
Princeps in aureo illo libello, 
qucmdefpiralibus, feu Helicibus 
confcripfk, ante extera , naturam 
ipfarum luculenter explanat, de- 
finiens. Spiralem lineam fore il- 
lam nuncupandam, qu^aduplici 
rcetu aquabili , eodemque pera&o tempore ortum 
ducit: nimirum , femidiametri dati circuli circa cen- 
trum immotum : & centri inrerim femidiametrum 
ipfam permeantis • Ita etenim loquitur. Si nftx li- 
neam plano ^ altero eius ter mmo quicfcentc circumferatur , 
donec ad locum redterit mnde primo capit moneri , (§7* ftmul 
cum hac circumduci a linea punfium feratur & ipfum Jil/i 
• ' A 
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% De Infinitorum Spiralium 

ipfi aquali fempir r velocitate moueatur fecundum ipfam IL ita 

neam motam , incipiat que a termino Une a quiefcente r verfus fiil 

alterum fenpun&um , hutufmodt fpiralem lineam in plano 3. 

defcribet . Vt c- g. in fcliem. feq. confideremus fcmi- Kl, 
diametrum A K» immoto pundo A, ciari xquabfti- . ac 
rer, adeo vtdefcnbat circulum R^ONR, interim i 
vero etiam puncUim A, inoueatur aequabiliter per ':i 
A R, adeovt eodem tempore ptindtum R, deferi- ii! 
batperiphcriam R S OR, pundumvero A,perue- te 
r.iatad R. Lincimcuruam Af FR> ortam ex du- a 
plici hcc motu a?quab;li appellat Archimedes li- z 
neam fpiralem primae reuolutionis . Sicuti fpatium 
A C K A , contentum linea curua prxdida , & reda a 
A R, vocat primum fpatium . Circulum cuius femi- ^ 
diameter AR> circumfci ipeum dido fpatio, primum | 
circulum. Punitam A , principium lmex fpiralis. i 
Pofitionem linet A R, a qua incepit circulatio, prin- 
cipium circulationis. Si autem radius A R, intel- 5 
ligatur duplicatus in RG, veltriplicafus&c. &mo- i 
tus continuetur vt prius: appellat Archimedes fpi- 
rales fecundx circulationis 5 tertier j &c. idem dicit 
dcfpatijs, & circulis. Sed hxc omnia locupletius 
percipientur ipfomet Archimede infpedo, ficis ti & 
noRra fequentia: namque nos in fequentibus om- 
nes Archimedis terminos pafiim vfurpabimus . 

At nos vniuerfalius fupponimus generari fpira- 
Ics . Supponimus enim cum Archimede generari 
vtique ex duplici motu eorundem mobilium : quo- 
rum ille, qui fit acentro permeante femidiametrum, 

fit 
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1 Spatiorum 3ienfira. 3 

fitfemper<rquabilis,- aft ille» qui fitafemidiamecro 
fixa in centro , fit vel ^quabilis , vel varie accelera- 
tus. Siergomoto xquabiliter A, per AR, etiam 
AR, fixain A, aequabiliter gyretur per circumfe- 
rentiam RSO R : linea A C F R, genita ex duplici 
tali motu , vocatur a 
nobis prima fpiralis, 
feu linearis, quse eft 
Archimedea.Si vero • 
pun&o A, aequabili- 
ter moto per AR , 
interim A R , mo- ' 
ueatur motu taliter 
accelerato, vt fpatia 
RS, RSO, &cper- 
afta,fint vt quadrata 
temporum in quibus 
peraguntur: linea ACR, vocetur fecunda fpiralis, 
fcu quadratica . Sivero AR, moucatur motu tali- 
ter accelerato , vt fpacia R S, RSO, ftnt vt cubi 
temporum : Illa linea dicetur tertia fpiralis , feu cu - 
bica. Etficin infinitum, fecundum quod fpatia per- 
a^afuntadinuicem, vt alciores temporum , in qui- 
bus peraguntu r, pote ft ates . 

Si veiofemijia netro A R, produ&ain G,aJeo 
vtpoteftas G \ , eiitfdemgr3duscam fpirali fit du- 
pla iimilispoteftatis A R. v.g. in fpirali lineari, fit 
G a, dupla A R: in quadratica fic quadratum G A, 
duplum quadrati A R,- in cubica cubus fit duplus 
* A 2 CW>i 
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4 Z>£ Infinitorum Spiralium 

cubi, &c, & intelligaraus continuari motus priores » 
fecundum quod explicatum fuitfupraex Archime- 
de in fpirali fecunda? reuolutionis : linea? genita?, 
fpatia* circuli, &c. dicendi funt fecunda? reuolutio- 
nis, &c* Idera dicendum fipoteftas Ar, eiufdeafr 
gradus cum fpirali intclligeretur triplata , quadru- 
plata,^. Spirales etenim, fpatia , &c. dicerentur 
tertia? reuolutionis, quartae, &c. Haec omnia nullo 
negotio percipientur a viris Archimedeis : ipfum 
enim & nunc,& in fequentibus imitabimur. 


PROPOSITIO I. 


Si in quamcunque in finitarum fpir alium , ortam ex primate* 
uolutione , ab initio ipfius incidant dux linea , qlif produ- 
cantur njfpue ad circumferentiam primi circuli. Arcus 
circuli in prece dentia contenti inter initium circulationis , 
& duSias lineas ^erunt ad muicem^vt pote /lates inciden- 
tium in fpiralem eiufdem gradus cum fpirali . 

. . * f ' ' ‘ * 

E Sto qualibet ex infinitis fpiralibus ACFR* 
orta ex prima reuolutione, & efto primus cir- 
culus R.SOR, & in fpiralem incidant ab initio A > 
duacre&a? AC, AF, qua? occurrant circumferen- 
tiae in O, & N. Dico circumferentiam R.SO, 
elfead circumferentiam ll S O N, vc pocelhs a C, 
eiufdem gradus cun fpirali, ad fimilem poceftatem 
■At*. V.g, in prima fpirali, feu lineari, vc ac, ad a F. 

rn fec.hocell qua4ratica, vc quadratum aC> ad qua- 

. dratum 
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Spatiorum Mentor* ] - 

^,'n ?'V CUb,Ca > vt olbu ' A C, ml cubrm 

niodo , quo demon-' - - 
ftratur ab Archime- 
de in lineari in pro- 
pofir. 14. Quoniam 
enim AQeftad AF, 
vt tempus motus per V 
AC,.pun&i A, ad 
tempus motus eiuR 
dem punfti A, per 
AP(quia motus pun- 

A* fupponit^ira?- e t 
gaabifis)/ ergo 6^vc quaelibet patefias AC, ad fio. 
mogeneampotcftacem AF, ficfimilispotelhscem- 
pommotus A, per AC, adfimilem poteftatem 
temporis inqtus. A, per A F. Sed vepotcftis tem- 
pons eiufdcro gradus cum fpiral ; mottfs A , p Cr 
A C , ad fimilem pote flatem motus per AF, ficex 
hypochefi, arcus R S O, ad arcum R S O N. Er- 
go & arcus ad arcum erit , vt poreflas A C, eiuf- 

em gradus cum fpirali,ad fimilem poteftatem A F. 
xuoa &c. 

■ < V 1 ' 



COROLLARIVM- 

Etgo conucrcendo, & diuidendo, erf t arcus N O 
adatcum OSR,vtexceiftispoteftatis AF.ciufdem’ 

gradus 


Digitized by Google 



6 De Infinitorum Spiralium 

gradus cum fpirali fupra fimilem poteftatem A C, ik 
ad funilem poteftatem AC. tc 

ifp 

S C H O L I V M. * 

T{ 

Sed cum, vt poteftas F A, eiufdem gradus cum a } 
fpirali ad Ii nile n poteftatem CA, fic F A, ad vici- m\ 
rou.n termin m proportionis FA, ad CA, continua- i 
tx ad cot term nos quotus eft numerus fpiralis vni- lst; 
tate maior: erit & arcus NOSR, ad arcum 05 R, Diti 
vc F A, ad hmc vltimam proportionalem . Nempe hsc 
in lineari vt FA, ad CA. In quadratica , vc FA, ^ 

ad tertiam proportionalem minorem ipfarum F A * ^ 

CA. In cubica ad quartam: Et fic in infinitum . Et t , : 
diuidendo,eric NO, ad OSR, vc exceflus FA; y 
fupra vltimam minorem proportionalem ad ipfam • 1 - 

PROPOSITIO II. 

Sim quamcunque infinitarum fpir alium ex alijs rcuolutioni* 
bus genitam , m fibi circumfiriptum circulum incidant 

duje linea , njt prius , ‘Tetefiates incidentium in j pira - 5 

/em nt* flem gradus cum fpirali erunt ad inuicem , <ut ar- 15 

cusprtd.fi -- , una cum tot integris pcripberij s , quotus e fi { 

numerus reuolutionum unitate minor . 

f * . : ' 

S Ed po^edace femidiametri AR, congruente 
fpirali, djp’aca, triplaca. in G, vc explica- 
tum fuit fuprajinteUigamus continuatis motibus, fpi- 

ralem 
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ralcm ACFR , continuatam fore in TVMG,’ 
&c.cui Aq AF, incidantin V, M. Dicoinpri- 
na fpirali , eflc a m, ad av, vt tora circumferen- 
na circuli RSOR, tot vicibus accepra, quotuscft 
nuir.erusreuolutionum vnirate minor , vna cum ar- 
cu N OSR, ad eundem numerum totius circumfe- 
rri* RSOR, vna cum arcu RSO. Infecun- 
da, ficeife quadra tum A^l, ad quadrarum aV. 
Jn tertia, fic cubum ad cubum. Ecfic in infinitum . 
Diximus autem aM, a V, efle in prseduSis rationi- 
bus cum circumfercncijs circuli cuius femidiameter 
quia ifti arcus funt in eadem ratione cum fimi- 
libus arcubus circuli cuius femidiameter aG, ad 
cuius peripheriam intelligenda? fune extenfx Ay, 
A Mj quia funt concentrici. 

H^cpropofic. oflcndeturad modum fuperioris, 
&ad modum Archimedis inpropofic. f y. 

COROLLARIVM- 

Ergoconuertendo, & diuidendo,eritexcelfuspo- 
teitatis a\j, eiufdemgradus cum fpirali fuprafi- 
milem poteftatem A V, adpotcftarem aV, vc ar- 
cus NO, ad arcum OSR vna cum tot integris 
jcripherijs RSOR, quotus eft numerus reuolu- 
u num vnitate minor . 


PKO- 
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8 De Infinitorum Spiralium 

< . ' * 

PROPOSITIO III. 

St a j em: diametro primi circuli circumfiripti fpatio fpirali ab- 
f: indatur qualibet linea , (fj' centro initio ^Jemidtatnetro 
abjcifjlt deferebatur circuli peripberia . Erit tot a circum- 
ferentia pruni arcuit , ad peripbenam defiripti circuli con- 
tentam inter lineam initium reuolutionis , & fpiralem , in 
praecedentia , ut pote flas radij primi circuli uno gradu 
altior pote fiat cfpiralisy ad fimdempote flatem abfaffie. 

I N fchcm. fcq. abfeifia aV, ab a E, femi dia- 
metro primi circuli circumfcripti primo fpatio 
cuiufcunquefpatij fpiralis ajPa, centro a, in- 
teruallo aV, defcribaturcirculus VTIV. Dico 
totam circumferentiam EMSE, efle ad circumfe- 
rentiam VT1, vtpoteftas £a, vno gradu altior 
poteftate fpiralis, ad fimilempotcftatem aV. V.g. 
in lineari , vt quadratum ad quadratum . Inquadra- 
tica , vt cubus ad cubum . Et fic in infinitum , Nam- 
que, ratio circumferentis E M S E, ad V T I, com- 
ponitur ex ratione ipfius ad totam circumferentiam 
VTIV, & huius ad VTI, ( nempe circumferen- 
ti ;e E M S E, ad £ M S. ) Sed vt E M S E, circum- 
ferentia ad totam VTIV, fic Ea, ad a Vj & 
vt eadem EMSE, ad EMS, fic expropofic. pri. 
poteftas E A, ciufdem gradus cum fpirali, ad fimi- 
iem poteftatem aj, f cu AV. Ergo & ratio cir- 
cumferentia: ad circumferentiam componetur ex his 

duabus 
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duabus rafionibus : nempe circumferentia ad cir- 
cumferentiam erit, vc poteftas vnogradual- 
norpoteftatcfpiralis, ad fimilem poteftatem AV 
Quod &c. 

I 

1 -PROPOSITIO iy. 

St mexcefufimidUmetri circuli circumfcriptt cuilibet fpttio 
lielico d primo , fipra femidiametrum circuli initate 
minor ts , fumatur punttum ; (s* centro initio , inter u alio 
k a JJ m P to p‘*fi& o , defcribatur circuli peripkeria . Erit to - 

i : B t* ' 

i 
i 
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td circumferentia maioris circuli 3 ad portionem circumfe- 
renti * defcript * , contentam inter fpir alent, (tf lineam 
initium reuolutionis , <~vt f alium fub femidiametro circu- 
li maioris , in excejfum pote fatis ipfius eiufdem gradus 
cum fpir ali , fupra fimilem potefiatem minoris circuli } ad 
f alium fub femidiametro defer iptae circumferenti * > O* 
fub cxcejfu pote flatis ipfius eiufdem gradUs cum fpir ali , • - 
fupra fimilem potefiatem fcmidiametrficircuh minoris. 

I N fchem. feq. fupponamus G M $ I B G, elTc-> 
quodcunque fpatium cuiufcunque fpiralis a pri- 
mo , nimirum vel fecundum , vel rertium , vel quar- 
tum , &c- & circulus radij ab, fic circulus eiufdem 
numeri fpatio circum feri ptus, vt circulus rad j a G, 
fit ipfovnicate minor: nimirunj fi i pfe lit fecundus , 
iic circulus radj a G, primus in certius, fecundus: 

&c.& inter G B, accepropuntfo E, inteibgatur f;r 
circulus radi j aE. Dico perjplvjriam radij aB, ij 
eflead peripheriam E Kf, contentam irrer a B, fif c 

fpiralcm in M, vt fa&um fub BA f jn excefliifn 1 

Eqteftatis Ba, eiufdem gradus cum fpiial , fupra t 
hmiletn poteftatem AG, aci faftum fub E A , in i 
cxceflumpoteftatis ipfius eiufden» cum fpiraligra- ( 
dus , fupra fimilem poteftatem A G. V. g. in prma i 
fpirali , yc rcdtangulum aBG, ad reSanguium^ , 
AEG. in fec. vt factum fub ab^ in differentiam 
quadratorum ar, aq, adfuftum fib a E, inex- 
cefTum quadrati ipfius fupra quadratura A G. Etlic 
in infinitum in altioribus fpiralibus . 

Ratio 
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Ratio enim circumferentis radij AB, ad circum*- 
ferentiam EM, deforis fumpta circumferentia ra- 
dij A E, componitur ex ratione ipfius ad circumfe- 
rentiam radij AE, & huius ad circumferentiam., 
EM- Sed vt circumferentia radij A B, ad circum- 
ferentiam radij A E, fic radius A B> ad radium., 
A E: &vt circumferentia radij A E, ad arcum EM, 
fic circumferentia rad j ab, ad arcum BF. Qua- 
re ratio circumferentis radij a b, ad arcum EM, 
componetur ex rationibus ab, ad A E, & circum- 
ferentis radij aB, adarcum BF. Verum, quo- 
niam expropofit. fccund.eftvt circumferentia radij 
AB, tot vicibus accepta quotus eft numerus fparij» 
ad eandem acceptam fecundum numerum vnitacc 

ii 2 nuno- 
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minorem, fimul cum arcu BF, fic poteftas BA, 
eiufdemgraduscumfpirali, ad fimilem poteftatem 
aM 3 feu A E : ergo & vt vnica peripheria radij 
AB, ad arcum folum BF, fic excefliis poteftatis 
AB , eiufdem gradus cum fpirali, fupra fimilem po- 
teftatem AG, ad exceflum poteftatis AB, itidem 
eiufdem gradus cum fpirali, fupra fimilem potefta- 
tem AG (ex genefi enim fpiralium, poteftatis AB, 
eiufdem gradus cum fpirali, poteftas AG, continet 
tot partes , quotus e ft numerus fpatij vnitate minor , 
& differentia poteftatum>vnicam.,) Ergo ratioperi- 
pherix radij A B, ad treum E M, componetur quo- 
que cx ratione A B, ad A E, & ex ratione exeeftus 
poteftatis A B, eiufdem gradus cum fpirali, fupra fi- 
milem poteftatem AG, ad exceffumfimilis potefta- 
tis A E , fupra eandem poteftatem A G . Nempe 
erit ad ipfum , vt fa&um fub A B , in priorem excef- 
fum, ajfaftumfub A E, inpofteriorem exceffum. 

Quod erat oftendendum . 

> * ^ 

V ■ S C H O L I V M. 

N • . * 

Qux fint infinita trilinea paiabolica explicatum 
fuit initio primi libri eorum, quos de infinitis para- 
bolis euulgauimus . Diximus enim ibidem , nos pro 
talibus trilineis intelligere fpatia , quas funt exceflus 
parallelogrammi circumfcripti infinitis femipara- 
bolis fupra ipfas. De infinitis trilineis in propofit. 
ZS* & 44. eiufdem libri oftendimusduasproprieta- 
’ ' ■ , tes. 
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tes,qu#, quoniam ftatueramus ab initio cum opere 
de infinitis parabolis edere etiam hoc opufculum de 
infinitisfpiralibusjin harumgratiam explicat# fue- 
re. Verum 3 quoniam multa nos coegerunt abfolue- 
re quamprimum opus illud , citae# propofitiones 
tunc temporis proprium finem haud fuerunt confe- 
cut# . Cum autem fint in prtefentiarum neceflari#, 
dcterminauimus, vt cuilibet fint in promptu, ipfas 
ex citato opere tranfcribere; fed nunc vigefimamter- 
tiam,infra fuolocojvigefimamquartam . Sic ergo- 

*'• PROPOSITIO V.! 

SUryertice cuiufunque trilmei a primo ducatur Ime a in ba - 
Jim fecans curuam parabolicam : is* per punftum <z>bife- 
cat cumam ducatur <~vfqHe ad diametrum parallela bafl. 
Erit bafis trilmei ad fui partem interceptam inter du- 
biam , & diametrum , ^vt pote flas diametri trilmei r uho 
gradu inferior pote (late trilinei^ad Jtmilem pote Jiat em dia- 
metri trilmei ad <■ verticem . * * 

S it quodlibet trilineum a primo ( nempe primo 
excepto, quod eft triangulum) CB A, cuius 
vertex B, diameter BA, & a vertice B, ducatut 
BD, in bafim fecans curuam in E &per E, ducatut 
B F, parallela C A . Dico C A, efle ad A D, vt po:- 
teftas AB> vno gradu inferior poteftatetrilinei, ad 
fimilempoteftatem BF. V.g. in trilmeo quadrati^ 
co,eric C A> ad A D, vt A B, ad B F. In cubico, vc 
s';.;'.'* quadra- 
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quadratum AB, ad quadratum BF. In quadrato- 
quadratico* vt cubus AB, ad cubum BF. Etficin i 
infinitum. Quoniam enim proportio C A, ad AD, .p 
componitur ex propoitione CA, ad EF, & huius ’) 

ad DA: ex genefi autem parabolarum , eft vt C A , 
ad EF, ficporeftas AB, eiufdem gradus cum trili- \\ 
neo , ad fimilem poteftatem B F.- & vt E F, ad DA, fy 

fic B F, ad B A . Ergo ratio C A, ad A D, compo- p 

netur ex rationibus poceftads A B, eiufdem gradus \ 
cum trilineo ad fimilem poteftatem B F, & ex ratio- ; a 
fie BF, ad B^. Sed ex iftis duabus rationibus com- 
ponitur rado poteftatis Ab, vno gradu inferioris » 
porclhte trilinei > ad fimilem poteftatem BF. Ergo 
patet propofuum. 


PRO 


Digitized by Google 


Spatia rutn Menfura 1 5 

PROPOSITIO VI* 

Exceffus primi circuli fupra quodhbet fpirale fpatium eat 
prima reuoluttone , e fi aquulis trilinco parabohco r vnogra+ 
dualttort fpatio fpiralt , cuius diameter fit aqualis femi- 
diametro arculiybafts yero circumferentia . 

S ic quacunque fpiralis ex prima reuolutionc-» 
A 1E, A E, verbfic linea reuolutionis initium, 
iitque etiam femidiameter circuli primi 5 pariter efto 
parallelogrammum re&angulum ZQ, circumfcri- 
ptum femiparabolae Z O R , cuius bafis Z R , ver- 
tex O, quje fit gradus vnitatealcioris gradu fpiralis: 
v.g. fi fpiralis fit linearis, parabola fit quadratica : fi 
fpiralis Iit quadratica, parabola fit cubica : &c. in- 
fuper ZR, feu OQ^ fit squalis femidiametro EA, 
2.0, veso, feu R Q^, fit aqualis circumferenda: 
EM SE. Dico excefium circuli fupra fpatium fpira- 
le (qui dv incepsbreuitatis gratia vocabiturexceflus 
abfolute) arqualemeife RGOQ 2 trilineo. Acci- 
piatur in A E, arbitrarie pundum V, & centro A, 
iuteruallo A v, deferibatur circulus fecans fpiralem 
io 1) & ducatur Af$: deinde fiat OX, aqualis 
A V, feu AI, & ducamur XGY, parallela RQ, 
&per G, ipfa GB, parallela RZ. Quoniamenim 
cx natura paiabola: explicata initio lib. pri.deinfin. 
parab tfivtpoceftas RZ, feu OQ, congruenspa- 
tabJLe ad fimilcm poteftatem BG, feti OX, fic 

Z O, 
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7,0, fc u RQ^ ad BO, feu GX: & cum vt talis 
pote flas QQ, ad fimilem poteftatem ©X, ficin 
fjpirali fimilis potcftas EA, ad fimilem poteftatem 
A V (quia QO, OX, fu nt aequales ipfis EA, AV.) 
Ergovc RQ, ad GX, ficpoteftas EA, congru- 
ens parabola , nempe vno gradu altior poteftate fpi- 
ralis, ad fimilem poteflatem AV, feu AI. Sed ex 
propofit. 3 . vt talis potcftas EA, ad poteftatem., 

Al, fic circUir ferentia EMSE, ad circumferen- 
tiam VTI. Ergo&vt RQ, feu YX, ad GX, 
lic circumferentia EMSE, ad circumferentiam 
VTI. Ergo & permutando, vt XY, ad EMSE, 
ficGX, ad VTI. Sed exconftru&ione, YX,feii 
Pv eft aequalis circumfcrentia^JiM S E. Ergo [ 
etiam GX, erit arqualis VTI. Cum ergo pun- 
cta V, X, fumpta fuerint arbitrarie, ergo omnes li- 
neae uilinei RGOQj, parallelae RQ, erunt ae- 
quales omnibus circumferentijs exccflus circuli 
E M S E, lupra fpiralefpatiumjquaicircumferentia; 
fune concentricas ipfi EMSE. Ergo&trilineum \ 
critarqualcprasdi&oexceftiii. Quod &c. 

SCHOLIVE 

Notetur autem , quod fupradida propofitio non 
folum verificatur fecundum totas magnitudines, fed 
etiam fecundum i pfarum partes proportionales.Ni- 
mirum, non modo totus exceflus circuli erit aequalis 
toto' trilineo RGOQ, fed etiam fi AV, OX, 

fint 

/> 
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fint arquales, pars exceflus claufa circumferentiaJ 
E MS E, Cpirali E I, circumferentia I T V, & re&a 
EV, erit aqualis trapezio parabolico RGXQ^ 
Idem intelligatur dealijs partibus, dummodo feirt- 
per A E, QO, arqualirerfccentur. 

Ex hac do&rina, & ex fchol. i .propofir.jlib. t ,de 
Infinit. Parab. deducemus, quod fi centro A, inter- 
t-allo A V, defcribatur qualibet circumferentia^ 
VTI: erit totus excelfus ad partem fui claufam cur- 
uis A i, I T V, & recte A V, vt poreftas E A, cJu- 
plicigradu altiorpoteftace fpiralis, ad fimdempo- 
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teftatem AV. V.g in lineari, vt cubus EA, ad 
cubum A V- In qnadratica , vt quadratoquadra- 
tum ad quadratoquadratum , &c, Ratio eft , quia ex 
citat, fchol. trilineum RGOQ^ eft ad triUneum 
ad verticem GOX, in pra?di&is rationibus . Qua; 
do&rina diligenter notetur, exipfa enim non pauca 
faciliter in pofterum deducemus . 

PROPOSITIO VII. 

Si intra circulum circum fer ipttim primo J patio heiteo ducatur 
circulus concentricus. Erit armilla, excejjus primi circu- 
li fupra ductum, ad partem excejfus quam comprehendit , 
njttol medietates amborum radiorum circulorum, quotus 
efl numerus gradus fptralis binario ancius , ad tot numero 
terminos proportionis , continuata ratione radij maioris ad 
mmorem , quorum p rimus jit radius maior . 

I N eodem fchemat. centro A, radio AV, fit ' 
quilibetcirculus concentricus ipfi EMSE> & 
jpfo minor , fecans cxccflum , & fpatium , vt in fche- 
mate. Dico armillam circularem cuius latitudo VE, 
qua; eft differentia circulorum, efle ad partem excef- 
fus, quam continet, nempe illam, quam claudunt 
peripheria EMSE, fpirali EI, circumferentia-. 

V TI, &re<fta VE, vt tot medietates ipfarum EA, 

A Vj quotus eft numerus gradus fpiralis binario au- 
&us, ad E A, A V, cum tot continue proportionali- 
bus proportionis EA, A V, continuata; , quotus 

eft 

■■ 
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cft idem numerus gradus ipiralis binario an&us . 
V. g. in fpirali lineari, vt 3. medietates ipfarum E A y 
A V, feu vt E A, A V, fefquialteras, ad £ A , A V, 
cum tertia proportionali • In quadratica , vt 4. me- 
dietates EA, A V, feu vt ipfarum dupla?, ad EA,, 
A V, cum duobus alijs terminis continue proportio- 
nalibus. Et fic in infinitum. * * r 

Trilineum parabolicum anteced. propoiit. fitie- 
£um cum triangulo fibi circumfcripto linea N G X,. 
RQ, parallela , vt Q X, sequetur EV. Pater faci- 
liter ex propofit. anteced. & e* e»us fchol. licutt to- 
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tum triangulum R OQ, eft squale toti circulo ra- 
dij A E, & totum trilineum R G OQ, eft squale ^ 
toti exceflui, fic trapezium RNXQ, efle squale 
armills latitudinis V E$ & trapezium RGXQ>eflc 
arquale exceflui ab armilla comprehenfo. Ergoar- \ 
milia ad exceflum , & trapezium triangulare ad tra- fc 
pezium trilineare , habebunt eandem rationem.*. 
Tunc , ratio trapezij RNXQ, ad trapezium^ j 
R G X Q^ (de Foris fumpto parallelogramm o Y Q ) 
componitur c< ratione illius ad parallelogrammunj» 

& huiu v ad trrpezium R\ 3 XQ . ex t. parte 
propolit. 9. lib- pri. delnfinit. Parab- eft trapezium 
R N X ad YQ, vt X O, O Q, ad duplam OQ: f 

& vt O X, O Q, feu vt dus medietates O X, O Q» n 
ad duplam QO, fic tot medietates O X, O Q, quo- I 

tus eft numernsgradus fpiralis binarioau&us, ad tot i 
numero QOr Ergo RNYQ, erit ad YQivt $ 
ill.r totmedierares ad tot QO. Sed YQ^eftad ) 
RGXQ, ex loc. citat* vt tot QO, quotus eft nu* 1 
merus trilinei vnitateaudus (nempe quotus eft nu- 
merus fpiralis binario audus) ad QO, OX> cum 
alijs rerminis proportionis QO, ad OX, conti- 
nuatsad tot terminos, vt numerus eorum excedat 
numerum rrijinei vnitate ( nempe fpiralis binario .) 
Ergo ratio trapezij triangularis , ad A GX Q^com- 
ponetur ex ijfdern rationibus . Sed ex ipfis compo- 
nitur etiam ratio tot medietatum QO, OX, quo- 
tus eft numerus fpiralis binario au&us, ad QO, 

OX, cum illis tot numero terminis. Ergo etiam 
' trape- 
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f^pezium' ad trapez-ium , & confequenter armilla 
latitudinis j V E, eric ad partem excetfus di&am, 
quam comprehendito vt illae tot medietates ad illas 
proportionales. Nempe , vt tot medietates ipfarum 
E A, A V, ' quotns eft numerus fpiralis binario au- 
dus,ad' Ea, AV, vnacumtotalijs proportiona- 
libus , quae fimuladarquent eundem numerum fpira- 
lis binario au&um . i 

, ? A j - > -u ..A } . . 


COROLIiARIVM. 


Ergo per conuerfionem rationis,erit armilla radij 
VE, ad partem fpatij helici quam claudit, nempe 
ad illam, qdaeclaud itur re&a V B , & curuis IE, 
IV, vt illae medietates adexceflfum ipfarum fupra 
illas proportionales . Nempe in lineari vt fefquial- 
tera EA, AV, ad exceflum vnius medietatis EA, 
AV, fupra tertiam minorem proportionalem. In 
quadratica,vtexce(Tus EA, AV, fupra tertiam,& 
quartam minores proportiones, &c. 


PROPOSITIO VIII. 

’• \ . .... * * 

Circulus duRus concentricus , erit Ad p artem excejfus , quam 
continet i ut pote jias radij circuli maioris eiu [dem gradus 
cum fpirali , ad talem partem f melis potejlatis radij dudi , 
qua fe habeat ad totam 3 ut binarium ad numerum [pira- 
h binario au Cium . 

In 


Digitized 



xi T)e Infinitorum SptraliujM 

I N Eodem fchemate . Dico circulum radij w 
AV , eflem ad AITVA,, partem excef. M 
fus quam claudit, vt poteftas E A , eiufdem gradus 
cumfpirali, ad partem fimilispoteftatis A V, quat i: 
fe habeat ad rotam pote ftatem A V, vt binarium m 
ad numerum fpiralis binario audum. Nempe inii- tM 
neari,vt EA, ad ,* AV. In quadratica , vt qua? 
dratum EA, ad ; quadrati A V . In cubica , vt $ 
cubus EA, ad ? cubi AV. Etficdifcurrendo. 

Triangulumenim NOX, eft squale circulo ra- 
dij, AV, & trilineum GOX, aequale exceffui 
AlTVj ergo triangulum ad trilineum, &circulua & 
ad exceflum erunt in eadem ratione . Sed intclleda 
reda GO, triangulum N O X, eft ad triangulum 
GOX, vt NX, ad GX (nempe vt tota circum- 
ferentia V T I V, ad circumferentiam VTI (NX, 
enim,& GX, fu ntxquales illis circumferenti js : ) 

& triangulum GOX, eft ad trilineum GOX, 
ex fchol.pr i» propofit* i.Jib. t . delnfinit» Parab.vt 
numerus trilinei vnitate audus ( nempe vt numerus : fi 

fpiralis binario audus ) ad binarium, nempe , vt 
G X, ad talem fui partem; feu vt circumferentia-, 
1TV, ad talem fui partem. Ergo ex aequali, erit 
NOX, ad trilineum ,<& confequenter circulus ra- 
dij E a , ad pai cera exeeflus AI T V r vt tota cir- r f 
cumferentia radi/ a V, ad talem partem VTI, quae 
fe habeat ad ipfam , vt binarium ad numerum biea- 
rio audum . Sed vt circumferentia radi/ a V, ad ? 
didam partem circumferentiae VTI, ficcircumfe- \ 

rentia 

i 
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rcntia radij E A, ad fimilem partem circumferentiae 
EMS: & cum fit vt circumferentia radij a E, ad 
EMS, ficpoteftas Ea, eiufdem gradus cum fpi- 
rali > ad firmlem poteftatem AJ, feu AVjvndeeft 
etiam vtcircumfei entia radij a E, ad talem partem 
EM Si quaefe habeat ad ipfam, vt binarium ad nu- 
merum binario au<ftum,fic poteftas E A , eiufdem 
gradus cum fpirali ad talem partem fimilis poteftatis 
A V, quae fe habeat ad ipfam , vt binarium ad nutrio* 
rumfpiralis binario audum . Ergo i primo ad vlti- 
rritrm, erit circulus radij AV, adexceflum aITV, 
vtdi&a poteftas Ea, ad didam partem fimilis po- 
teftatis aV. Quod erat oftendum. 

COROLLARIVM- 

Per conuerfioncm ergo rationis erit circulus radi) 
aV, ad partem fpatij , quam claudit, nempe ad 
a1Va, vtdi&a poteftas Ea, ad cxcefllim ipfius 
fupra didas partes poteftatis fimilis a V. 

SCHOLIVM. 

Vt imitaremur Caualerium in lib. 6 . Geom.Indi. 
'oftendimus 6, propofitionem perindiuifibilia : ve- 
ram ipfum omnimode infcquentes,illamoftendemus 
iv odo Archimcdeo, & ipfam demonftrabimus vni- 
uerfalius;non modo quia agemus de infinitis fpirali- 
bus , cum ipfc de vnica egerit du m taxat , fed etiam_. 
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quia vniuorfaliter confiderabimustrilfnea , &non 
prsdi&is exceflibus aequalia tantum , VtfecitCaua- 
ierius ♦ Modus ifte oftendendi A rchimedeus non-, 
modopotcft fcruariinifta propofitione , fed etiam 
in omnibus alijs fequentibus , in quibus particulari- 
ter in fpirali lineari ipfo vtiturCaualerius>& quidem 
femper duplici decaufavniuerfalius. Verum nos ip- 
fum non adhibebimus nifi in prodenti propofitione . 
In.alijs etenim vtemurregali,& facili indiuifibilium 
via>relinquentes illam archimedcam ijs,qui in rebus 
geometricis cupiunt excruciari. Verum tamen effy 
quod fi quis optabit oftendere illas propofitiones 
chimedee, id ei licebit perficere, attente confiderata 
feqrcnti propofitione, & ad ipfius inftar,fed congru- 
enti modo, operando, & difeurrendo . 

PROPOSITIO IX- 

Circulus ad excejfiim fui Jupra qmdlbct Jp Atium fpiraleex 
prima reuolutione eum habet prop^ianem 3 quam habet 
triangulum cxrcurnjlriptum tr: lineo r vno gradu alttort/pi • 
rali 3 adtpfum. 

S ic quaecunquc fpiralis ex prima reuolutiont-» 
aSRMB, cum fibi circumfcripto circulo 
B D C E, & fit quodiibet triangulum re&angulutn 
cum fibi inferiptotrilineo F G H, vnogradu altio- 
ri gradu fpiralis, vt ditium fuit fupra. Dico circu- 
lum dittum, dfe ad exceffum ipfius fupra fpacium 

/piralc 
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Si triangulum non cft ad trilineum in eadem ra- 
tione cum circulo ad illum exce/Ium } vel eft in maio- 
ri, vel in minori. Sir primo in minori. Frgotrian- 
guL nudaliquid minus illo trilineo erit in eadem., 
ratione . Sit excvffus quo trilineum fu perat ma- 

gnitudinem , ad quam triangulum cft in eadem ra- 

iicnecum ciiculo ad illum^xceflum. HG, bafis 

D trian- 


G < 
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trianguli diuidaturb?fariam in n, & partesrurfum 
bifariam in P, r , & hoc fcmper fiat > donec a verti- 
ce F , du&is F r > F n , F P , tandem deueniatur ad 
niangulum F r G, quod fit minus fpatio a ; &per 
puncfa I,k,L, vbidudte a vertice F, fecantcuruam 
parabolicam , ducantur parallelas ipfi HG, vt in ■> 
fchemate. Habemus ergotrilineocircumfcriptam 
figuram conflantem ex triangulo V I Q, & ex tra- 
pezijs kQ, LT, HV,- & alteram infcriptam con- 
flantem ex trapczijs N O T, P Vj & exceflus 
dreumferipta’ fu pra infcriptam minor efl fpatio a : 
quia exceffus praedidtus ( vt confideranti patet) as- 
quatur triangulo F r G, quodexconflru&ione, cft 
aequalt Ergo trilineum fuperabit figuram fibi 
infcriptam multo minori quantitate quam fit a . 
Ergo triangulum HFG» ad talem figuram it\trili- 
neo infcriptam adhuc erit in minori ratione quam 
circulus ad exceffum fupra fpatium fpirale. Quod 
feruetur. 

Tunc A B, diuidatur fimiliter in 3,4,7, ficuti 
diuifaefl FG, in Q, T,V: & centro A> incerual- 
lis A 3, A4, A 7 ) dcfcribanturcircumferentiae 3 S, 

4 s R, 7 8 s> M , fecantes fpiralem in S, R, M, per 
quae tranfeant ASD, ARC, AMH, produclaead 
circumferentiam vfque. 

Quoniam ergo circumferentia B D C E B, ad cir- 
cumferentiam 7 8 9 M , eftex propofit. 3. vtpote- 
ftas B A , vno gradu altiorpoteflatefpiralis> adfi- 
milem poteftatem A 7 > A B, G F, feci* funt pro- 
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portionaliterin 7, V,- vndeeft vt poteftas B A, vno 
gradu altior poteftate fpiralis,ad fimilem poteftatem 
A 7, fic fimilis poteftas G F, ad fimilem poteftatem •' > 

F V j ergo & circumferentia B D C E B, erit ad cir- 
. cumferentia 7 8 9 M, vt poteftas G F, vno gradu 
altior poteftate fpiralisf nempe eiufdem gradus cum 
trilineo , quod fupponicur vno gradu altius fpirali )j 
ad fimilem poteftatem FV. Sed ex natura trilinei, ; 

eftvt praedica poteftas GF, ad poteftatem FV> 

D z * ;■ 
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fic H G, ad L V . Ergo & vt H G, ad L V, fic cir- 
cumferentia BDCEB , ad circumferentiam^ 
7 8pM . Eodem modo probabimus, circumferen- 
tiam BDCEB, efle ad circumferentias 4 2 R,3S, 
vt HG, ad K T t LQ^ idemque probabimus de 
alijscircumferentijsinfcriptisinexceflu, fi adeflent. 
Cum ergo 34, fit proportionalis ipfi QTr cir- 
cumferentia 3 S, ipfi IQ^ & circumferentia 4 2 , 
ipfi N T: Ergo fafcia circularis 3 S 2 4 , erit pro- 
portionalis trapezio NQ^ex luculenter explicatis 
in propofic. 7. lib.a. de infinit. parab. & in fcholijs 
eiufdemj vndeerit circulus totus adfafeiam prsdi- 
&am, vt triangulum H F G, ad trapezium 1 T. Eo- 
dem modo probabitur efle circumferentiam ad fa- 
fciam 4 S R9&7, vt HFG, triangulum ad trape- 
zium k V; & circulum adfafeiam 789MECDB, 
vt triangulum ad trapezium LG; & fic probaretur 
dcalijs. Ergo circulus erit ad omnes fafeias inferi- 
ptas intra illum exceflum, vt triangulum ad omnia 
trapezia inferipta intra trilineum. Sed triangulum 
probatum eft fupra , efle ad omnia trapezia inferipta 
in ttilineo , in minori ratione, quam circulus ad ex- 
ccflum dium. Ergocirculusad omnes fafeias inferi- 
,ptas inrra cxcefTum , erit in minori ratione, quam ad 
exceflum i pfum. Quod implicat. Quare&c* 

Sed nec etiam erit triangulum in maiori .ratione 
ad trilineum, quam circulus ad exceflum. Nam fic, 
triangulum ad aliquid maius trilineo erit in eadem 
ratione cum circulo ad exceflum. Sit exceffus rurfuni 

. . ^ jV C 
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vt triangulum fit ad triiineum cum a , in eadem 
ratione cum circulo ad exceflum . Diuidatar iterum 
HG, bifariam partes iterum bifariam, &confti- 
tuantur triangula , vtfaftumefl prius, vt vnum tri- 
angulorum v. g. F r G, minus fit fpacio n . Ergo 
triangulum ad triiineum fimul cum triangulo 
F r G, erit adhuc in maiori ratione quam circulus 
ad exceflum . Si ergo factis circumfcriptione , & 
infcriprione vt in fchemate : patebit triangulum-. 
IFQ, cumtrapezijs kl, Lk, HL, quasfunt ecqua- 
lia exceflui figurae circumfcripta? fupra trapezia-, 
NQ^OT, PV, infcripta> «qualia cfletriangulo 
F r G. Ergo figura circumfcripta fuperabit inferi- 
ptamfpatio minori n . Ergo figura circumfcripta 
fuperabit triiineum multo minori quantitate. Ergo 
triangulum ad figuram circumfcriptam erit in multo 
maiori ratione, quam circulus ad exceflum. Sedeo- 
dem modo , quo faftum fuit fupra, probabimus, cir- 
culum ad fedorem SA 3, e fle vt triangulum ad trian- 
gulum I FQ^: & circulum ad fafeiam $4 2 R*S$, 
vt triangulum H FG, ad trapezium kQ: &ficdc 
alijs fafcijs,& trapezijs circumfcriptis exceflui prar- 
di&o , & ipfi trilineo . Ergo circulus ad totam figu- 
ram cxceffui circumfcriptam, critvt triangulum ad 
figuram circumfcriptam trilineo. Ergo circulus erit 
in maiori ratione ad figuram circumfcriptam excef- 
fui , quam ad ipfum exceflum . Quod iterum impli- 
cat. Ergo &c. Quod &c. 
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C0R0LLARIVM. 

Ergo perconuerfionem rationis, erit circulus ad 
ipfum fpatiunf) fpirale, vt triangulum ad exceflum 
ipfius fupra trilineum . Cum ergo oftenfum fit in 
fchol. i . propofit. i .Jib. i.de Infinit.Parab. efle trian- 
gulum HI;G, ad cxceflum ipfius fupra trilineum, 
vt numerus trilinei vnitaee au&us , ad numerum trili- 
nei vnitate minutum : erit & circulus ad fpatium fpi- 
rale, vt numerus trilinei vnitate au&us, ad ipfum 
vnitate minutum: nempe vt numerus fpiralis binario 
auftus ad ipfum nunterum fpiralis ( numerus enim 
trilincifuperatfempernumerum fpiralis vnitate-*.,) 
Erit ergo circulus ad primum fpatium fpirale, vt $- 
ad i.Adfec. vt 4. ad a. Ad tertium, vt 5. ad 3* Et 
fic in infinitum, au&is femper antecedente, &con- 
fequente vnitate. 

*> - 

PROPOSITIO X. 

Si in Jpiralem quamcunque ex prima reuolutione ortam du- 
catur linea, & centro initio , inter uallo ilia linea defcnba- 
tur circulus . Erit primus circulus fpirali circum fcnptus , 
ad feElorem circuli defer ipti contentum duCla linea , $T' 
portione abftjfa d linea , qua e fi mitium reuolutionis ut 
pr&ccdentta, <jjt pote fias femidtametriprimi circuli dupla- 
cigradu altior pote flate fpiralts^ad [imilem patefiat em rf* 
dij alterius circuli .. > 

E/lo 
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E Sto quaelibet fpiralis ex prima reuolutione orta 
A J E, in qua du&a vbilibet ab initio A, linea 
AI, centro A, interuallo AI* fit defcriptus circu- 
lus V 1 T V . Dico circulum radij A E , ede ad fe- * « 

ftorem A V T I A , vt poteftas E A , duplici gra- ‘f 

du altior poteftate fpiralis , ad fimilem poteftatem 
A I , feu A V. Nempe in lineari, vt cubus adcu- 
bum. Inquadratica, vtquadiatoquadratumadqua- 
dratoquadratum &c- • 

Nam circulus radij A adie&oreai A VTI A, 
habet rationem compotitam ex ratione ipfius ad cir- ( f: 

culum * . 
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culum radij AV, & huius ad fe&orem . Sed vc cir- 
culus radij A E, ad circulum radij A V, fic quadra- 
tum A E, ad quadratum AV: & vt circulus radij 
A V , ad fe# orem A V T I A, fic pcripheria VT1V, 
ad pcripheriam VTI; nempe fic peripheria EMSE, 
ad peripheriam EMS: & vt peripheria EMSE» 
ad EMS, fic poteftas E A , eiufdcm gradus 
cum fpirali,ad fimilem poteftatcm AI, feu AV, 
ex propofi t. 2 . E rgo circulus radij A E, ad fe&orem 
A V T I A, habebit rationem compofitam ex ratio- 
ne A E, ad quadrati quadratum A V, & ex ratione 
poteftatis AE,eiufdem gradus cum fpirali,ad fimilem 
poteftat* m A V. Sed ex his duabus rationibus com- 
. ponitur ratio poteftatis A E, duplici gradu ahioris 
potcftatefpiralis,ad fimilem poteftatera A V. Quare 
patet propofitum. 


SCHOLIVM. 


Cum in fchol. propefit. A. probatum fit, efleex- 
cdTum circuli radij A E , fupra fpatium fpirale 5 ad 
fui partem contentam re<fta AV, & curuis AJ, 
1 T V, vc poteftas pariter EA, duplici gradu aitior 
poteftate fpiralis , ad fimilem poteftatcm A V- Frit 
eriam pr#di<ftus exceftus ad talem fui partem , vt cir- 
culus radij A E , ad fedtorem A V T 1 A . Ex qua 
analogia, feu fimilitudine proportionum licebit va- 
ria vcliuicoaollaria dedjjcere. 


co- 
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COROLLARIVM I- 

Deducemus enim primo , quod intelle&o trilineo 
paraboiico R C O vno gradu altiore gradu fpi- 
ralis jdirrrflbi circumfcripco triangulo R O Q; erit 
triangulum ad ttilineum, vt fe&or A VTl A> ad 
cxccllum ipfrus fupra portionem fpatij Ipiralis com- 
prehenfam rec>a,& curua A I. Quod pacet, quia cum 
it totus circulus radi; AH, ad fetorem A VTl A, 
v texcefliis circuli radi j AH, fupra fpatium fp'rale 

E ad 
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ad partem ipfiu$comprehenfamre<fla AV, &cur- 
uis VTI, IA: erit etiam permutando, circulus ra- 
dij A F, ad exceflum, vt A.V T 1 A, ad illam par- 
tem exceflus , quam comprehendite Sed ex propof. 
9. eft circulus ad exceflum, vt triangulum ROQ, 
ad trilineum . Ergo etiam fe&or ad illum exceflum 
erit,vt triangulum ad trilineum . 

COROLLARIVM II. 

Deducemus 2. efle etiam perconuerfionem ratio- 
nis, fetorem A V T i A , ad partem fpatij fpiralis 
contentam re&a, & curu a AI, vt triangulum ad 
exceflum ipfius fupra trilineum . Nempe iuxta ex- 
plicata in fchol. eiufdcm propofit. vt numerus fpira- 
lis binario au&us,ad numerum fpiralis. 

COROLLARIVM III. 

Deducemus j.etiam armillam circularem cuius 
latitudo SI, vel VE, vna cum fe&ore AVIA, 
«flead fpatium ccmprehenfum re&is Ai, A E, & 
cturua EI, vt numerus binario auftus, ad numerum, 
Cum enim probatum fit , efle vt rotum ad totum , ita 
ablatum ad ablatum, nempe vt totus circulus ad to- 
tum fpatium, fle ablatum fc&orem AVTlA, ad 
ablatum fpatium: erit & reliquum ad reliquum vt to- 
rum ad toiura. 

. . . co- 


Digitized by Google 



, SpAtiorm Mtnfira . 3% 



COROLLARIVM IV. •• 

Deducemus 4 . eflfe totum fpatiumfpiralead por- 
tionemfui contentam recta, & curua AI, vtpote- 
ftis a E , duplici gradu altior poteftate fpiralis , ad 
fimilem poteftatem Ai, feu av. Cum enim pro- 
batum iit , fic eiTe totum circulum ad totum fpatium, 
vt iector aV TI V> ad partem claufam recta, &c 
curua a|. Erit etiam permutando, vt totus circu- 
lus ad fectorem , nempe ex pra?fenci propoilc- ytpo- 

E x teftas 
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teftas a E, duplici gradu alcior poteftate fpiralis,’ 
ad fimil em poteftate m ai, feu a V, ficjtotum fpa- 
tiumfpirale , ad fui partem daufami-ecta , &cur- 
ua AI. 

■ 4 “ • 

I 

CORO LL ARI VM V. 

Non diuerfo modo quo factum eft in coroll. $. 
deducemus 5- in fchem. propofic. fequen. dudis 
ab A, initio fpiralis AXCDB, duabus lineis 
AC, A{), intercipientibus fpatium intermedium 
fpirale CAD, ac femidiametris AC, AD, de- 
feriptis circulis , elfe fe&orem OAD, fimul 
cum fafeia COGEV, ad fpatium CaD , vt 
numerus binario au&as ad numerum . Ex didis 
enim , eft in d?da ratione tam totus fedor a DOG 
EA, ad totum fpatium ADCX A , quam ablatus 
fc&or A CN VA, ad ablatum fpatium aCX. Er- 
go & reliquum ad reliquum erit, vt totum ad totum*, 
nempe in di&a ratione* 

PROPOSITIO XI-- 

* f m ■ 

Si ab initio cuiufcunque fpiralis ducuntur dux. linea termino- 
t<t ai d'*o puncta intermedia fpiralis , (fif centro initio , in- 
t erudio motori ductarum definiatur arculis . Stclof 
circu frtptus /patio fpiroli H duabus ditSiis eUufo , erit 
udipfmtnut fa&um/ub quadrato motoris duff a indif- 
ferentiam poteflatum duft arum eiuficm gradus cum [p'-‘ 
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rak , di fui taies partis , &*faUi fitb differentia quadra- 
torum du fi arum in poteftuttm mmms emfdem gradus 
cum fpiraii, q ua Ji habeant ad hac fafta <vt numerus fpi- 
rahs ad numerum au&um binario , 



E Sto quadibet fpiralis AXC DB, & ab initio 
A, fintduftae AC, AD> & centro A, intet- 
uallo AD, maiori fit defcriptuS circulus, &t. Dico 
fe&orem O A D, effead Tegmentum fpirale CAD, 
vt fa&um fub quadrato O A , in differentiam pote- 
ftatem O A , AC» eiufdem gradus cum fpiraii , ad 
Tui tales partes , & fa&i fub differentia quadratorum 
OA, AC, inpoteftatem AC, eiufdem graduscum 
fpiraii fimul , quae fe habeant ad ha?c fadta, Vt nume- 
rus fpiralis ad numerum binario au&um • V. g. in li- 
neari , vt fa&um fub quadtato O A, ih O C, ad 
1 ipfius, & fa&i fub differentia quadratorum O A, 

A Cj in A C . In quadratica , vc favium fu b quadra* 
• ' dra- 

I - 
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to O A, in differentiam quadratorum OA, AC; 
ad *, huius, &fa<fti fub eadem differentia in qua- 
dratum CA, In cubica , vt fa&um fub quadrato 
O A, in differentiam cuborum OA, AC, ad T » hu- 
ius fafti,& factifub differentia quadratorum OA, 
CA, incubum CA. Et fic in infinitum . Centro 
etiam a, interuallo AC, defcribatur alius circulus. 
Quiniam Tector O a D, eft ad Tectorem C A M, vt 
quadratum Oa, ad quadratum CA; ergo per con- 
uerfionem rationis, erit ad fafciam MOOC > vt 
quadratum OA, ad differentiam quadratorum, 
OA, ac. Quoniam vero ex coroll. propofit. prim. 
eft circumferentia D O, ad circumferentiam OGE 
( nempe fafcia circularis M D O C, ad fafciam C O 
G E V,) vt differentia potcftatum ad, feu O a , 
& A C, eiufdem gradus cum fpirali, ad fimilempo- 
teftatem AC: & fector OaD, ad fafciam CO 
GEV, habet rationem compofitam ex ratione ip- 
fiusadfafetam MD OC & huius ad fafciam CO 
G E V. Ergo Tector ad fafciam C O G E V, erit in 
ratione compofita ex ratione quadrati OA, addif- 
! ferentiam quadratorum Oa,ac, & ex ratione dif- 
ferenti* poteftatum O a, a c, eiufdem gradus cum 
fpirali, ad fimilem poteftatem Ca. Ergo lector erit 
ad talem fafciam, vt factum fub quadrato Oa, in 
differentiam poteftatum Oa, ca, eiufdem gradus 
cum fpirali, ad factum fub differentia quadratorum 
Oa, ca, in poteftatem C A , eiufdem gradus cum 
fpirali. £t conuertendo , & componendo, erit fa- 
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fcia cum fectore ad eundem fectorem , vt factum fub 
differentia quadratorum OA, C a > in poteftatcm 
C a, eiufdem gradus cum fpirali, cum facto fub qua- 
drato Oa, in differentiam poteftatum Oa,Ca, 
eiufdem gradus cum fpirali, ad hoc fecundo factum . 
Et rurfum conuertendo , erit fector ad fafciam cum 
lectore > vt fecundo factum ad ambo facta. Sed ex 
coroll. 5. propofit. anteced. fector D a O, cumfa- 
fcia COGEV, eft ad fpatium fpirale C A D, vc 
numerus fpiralis binario auctus ad numerum fpira- 
lisj nempe vt ambo illa facta ad tales partes ipforum, 
qusefint ad ipfa facta, vt numerus fpiralis ad nume- 
rum binario auctum . Ergo ex sequali , fector O a D,- 
crit ad fpatium fpirale C A D, vt factum fub qua- 
drato O a , in differentiam poteftatum OA, Ca, 
eiufdem gradus cum fpirali > ad tales partes ipfius, St 
facti fub differentia quadratorum O a, c a, & fub 

pote- 
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poteftate CA, eiufdemcumfpirali gradus , quxfc 
habeant ad hsec facta > vt numerus fpiralis ad nume- 
rum binario auctum. Qnod&c. 

SGHOLIVM I. 

Notandum tamen eft, quod quamuisfupradicta 
propofitio propofica fit de fegmento intermedio 
CAD, & de fectore HI) circumfcripto, hoc ta- 
ri', en non eft itaintelligendum, quafi non verifice- 
turetiam in fegmento Da B, & infectore EI cir- 
cumfcripto. Simili enim difcurfu obteniretur in- 
tentum-.. • 

Sed in prima , & fecunda fpirali faciliorem ratio- i 
nem fectoris ad fpatium pofliimus, ex dictis, aftigna- i 

re* Io prrmaenim fpitali, erit fector ad fpatium, vt 
quadratum AD } ftu Oa, ad reccangulum OaC, 3 

cum t quadrati OC. In fecunda autem , erit vc i 

idem quadratum O A, ad recrangulum OAC,cuoi 
' fci\ cuna dimidio quadrati OC. Primum patet: ] 

quia cum ex regula generali deducatur , fectorem ef- 
fe ad fpatium, vt fictum fub OC, in quadratum-. 

O a, ad ' huius, & facti fub diftjrenria quadrato- 
rum O a, AC, in aCj nempe facti fub OC, in 
compofitani ex O C, & dupla C A, & fub C A : & 
cum in omnibus prsdictis folidis fit vnum commune 
latus, nempe OC: fequitur fe&orem elfc ad ipa- 
tium, vtquadratum O A , ad ) ipfius, & rccrangu- 
li fub CA, & fub compotita ex OC, & dipla-. 

C A. 
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CA. Cum vero hoc rectangultim fub CA, &fub 
compofitaex OC, & dupla C A, fit aequale duplo 
quadrato CA, &rectangulo OCA. Sequitur Te- 
ctorem efTe ad fpatium, vt quadratum OA> ad \ 
eiufdcm,fimul cum \ duorum quadratorum CA» * 
& rectanguli OCA . Sed \ horum planorum eft' 
vectangulum OAC> cum ^ quadrati OC. Quia 
quadratam OA, diuiditur in quadrata OC, CA, 
& in duo rectangula OCA. Coli igendo ergo om- 
nia hzc plana > habebimus tria quadrata CA,- tria 
rectangula OCA» & quadratum OC. Quorum \ 
eft vnum rectangulum OCA, cum vno quadrato 
CA (nempe rcctangulum O AC) cum i quadrati 
0 C . Quare patet primum . 

Fe/e eodem modo pacebit fccurtdum . Quia cum 
fector fit ad fpatium ,vtfadhim fub OC, incompo- 
h tam ex OC, & dupla CA (hoc enim re#angu* 

F lura 
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Ium eft differentia quadratorum Oa, AC)&fub 
quadraro O A, ad dimidium huius facii , & fa&i fub 
eodem rectangulo in quadratum Ca.« & cum hzc 
omnia facta habeant commune planum rectangu- 
lum fub OC, in compofitam ex OC, &: duplo—» 
C a fequitur fcctorem effe ad fpatium , vt quadra- 
tu m O a, ad dimidium quadratorum Oa, aC. Sed 
dimidium horum quadratorum eft rectangulurrLj 
O aC, cum dimidio quadrati OC, vt confideranti 
patebit. Quare fecundum eftmanifeftum. 

SCHOLIVM II. 

* * « 1 HC ' ' N 

( - •' 

. Ex dictis ergo in foperibri fcholio, patet in prima, 

& fecunda fpirali , lectorem ad fpatium feruare hunc 

ordinem, vtfit vt quadratum maioris dudtr , adre- 

(ftangulum fubdu<ftis , vna cum tali parte quadrati 

differentia ductarum , qutt fit ad ipfum , vt numerus 

fpiralis ad numerum binarib audarm^nempead 1 , & 

ad dimidium , nempe ad Forfiran ergo quis polfet 

cogitare talem proportionem fe&oris ad fpatium^ 

feruarehunc pulcherrimum ordinem, vt in tertia fit, 

vt quadratum O A , ad re&angulum OAC, cum 

“ quadrati OC. Inquartacum * quadrati OC. 

Etfic in infinitum. Sed qui fic putaret nimis a fco- 

po aberraret, ficuti patebit in numeris experienti in 

tertia fpirali. Supponamus enim facilitatis gratia, 

O A, effe duplam AC. Quoniam cubus OA, eflet 

8 , & cubus Ca, i; ergo differentia cuborum,. 
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0 A, A C, cffet 7; Cum ergo quadratum OA, llt 
4 - Ergo fa&um fub quadrato O A/ & fub differen- 
tia cifborifcm A C^j effec 1 8, Pariter fadum 

fub differentia quadratorum O A, A C, nempe fub 
3.&TubeuboCA, nempe fub i, effet 3. Ergo fe&or 
elfetadfpatium vr *8. adtriaquinra 31. nempe ad 
j8, f nempe, ve ; 4- ad 2. & Cum tamen qua* 
dratum OA> fit ad re&angulum OAC, cum f 
quadrati OC, vt 4. ad 2* cum * nempe cum y T r 
Quare &c. ' A olii.- ’ :.»p: _• j •* *.* .? A 

Sed proportio fe&oris ad fpatium praedirum po- 
teftaliomodo, &compendiofius-, patefieri* Qua* 
properfit; i/.a t • ii* ’ 


. PROPOSITIO XII* 

Jdtm feliet adtiem figmentum , erit mt ident enitet dent 

F 2 Mt 
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ad tales partes differentia pote flatum dubiarum duplici t 

gradu ait iorum pote {late fpiralis , fupra fimilem potefta- - 

tem minoris , f fe habeant ad totam diRam dijferesu' 
tiam , •ut numerus fpiralis ad numerum fpiralis binario 
auRum . *■ 

f 

E Odcm enim modo, quo fupra facium fuit,often- & 

demus , circumferentiam DO, effe ad cir- g 
cumferentiam DOG E, vt differentia poteftacum p 
DA, AC, eiufdem gradus cum ipirali , ai fimilem a 
poteftatem DA, feu OA. Curti autem fit>,vt cir- ^ 
cumferentia DO , ad circumferentiam DO E, fic J 
fedor A DO, pid fedorem A'PP£.4i & pariter 
cum fic, veproed-ida differentia ad*prjcdidam pote- 
ftatem O A , fic fe&um e* drda differentiain qua- 
dratum O A, adpoteftajem O A* sduplici gradu 
alriorcmpoteftate fpiral is. Ergo fedor 3> AQ,erit 
ad Cedo rea» a D O EA, vcfadumfuhdida differen- 
tia potefta tum O A, AC> 0iufdem gradus cum fpi- 
ral i, in quadratum OA, adpoieffatem OA» dtl*- 
plici gradu alciorem potcftate fpiralis • At 
A D O E A , eft ad fpatium fpiiale A X CD A» V* 
numerjjs fpiralis?binarioaudus, ad munerum, esco- 
roll. z- pro po fit. ip. nempe vt poteftas O A, dupU* 
ci gradu altiorpoteftate fpiralis, ad tales parces fili, 
qusfe habeant ad ipfam, vt numerus ad numerum 
b inario a udam . Ergo ex squali , fedor D A O, erit 
ad AXCOA, vt faftum fub praedi&a differentia 

WSHM&JHl» e A, adulas partes pQKftatK oA. 

Rur- 
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Rurfum , cum fpatium fpirale AKCDA, fic tfd 
fpaciura RXCA, vtpotcftas DA, fcu OA, du- 
plici gradu altior poteftate fpiralis, ad fimilem pote- 
ftatcm C A, excoroll. 4 . propofit. io. nempe ,vt ta- 
les paries talis poteftatis OA, qua: fe habeant : ad 
ipfam , vt numerus fpiralis ad numerum binario au- 
3um , adfimiles partes potefhus C A : erit per con- 
uerfionem rationis , aX C Da, ad a c D , vt taks 
•partes poteftatis © A , ads*ceffum ipfarum fupra fi- 
miles partem poteftatis Ca. Quare rurfum ex ae- 
quali, erit fc&or D AO, sad fegmentum C a D, vt 
fa&um fub differentia poteftatum O a , C A , eiuf- 
dem gradus cum fpirali, in quadratum O a, a d tales 
partes differentiae poteftatum Oa, ac, duplici 
gradu ahiorum poteftate fpiralis, qn* /e habeant ad 
totam differentiam , vt numerus fpiralis, ad mime- 
rumbinario audium . Quod&c- 

COROLL ARI VM • ' 

Ex hac propofit. &ex antcced. quamuis extra in- 
tentum, colligemus , differentiam poteftatum O a , 
A C, cuiuslibet gradus, aequalem fore fa&o fub Qua- 
drato OA, in differentiam poteftatum OA, AC, 
dupli gradu jnferiorum , dei atfto fub differentia qua- 
dratorum o A , AC, inpoteftatem Ca, itidem du- 
plici gradu inferiorem . V. g. differentia quadrato- 
quadratorum OA, aC, erit aequalis fa&o fub qua- 
drato oa, de fub differentia quadratorum oa, 
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AC, vnacum fa&o fub dicta differentia quadrato- 
rum OAj AC, in quadratum a C. Quod vtiqueeft 
manifeftum.Namexprop.i i.fe&or OAD,eftadfpa- 
tium C a D,vt factum fub quadrato O a, in differen- 
tiam poteftatum OA, AC, eiufdem gradus cum fpi- 
rali, ad fui talem partem, & fafti fub differentia qua- 
dratorum Oa, a C, & fub poteftate a C, eiufdem 
gradus cum fpirali > qua? fe habeat ad haec , vc nume- 
rus ad numerum binario audlum . Ex prsfenti pro- 
pofit. idem fector O a D , cft ad idem fpatium., 
CaD, vt idem factum fub quadrato OA, in diffe- 
rentiam poteftatum OA, AC, eiufdem gradus cum 
fpirali ad talem partem differentiae poteftatum O a, 
a C, duplici gradu altiorum poteftate fpirali, quae fe 
habeat ad dictam differentiam, vt numerus ad nu- 
merum binario auctum . Ergo ambo confequentia 
harum proportionum erunt aqualia . Cumque fint 
fimiles partes illarum magnitudinum cuius fune par- 
tes: etiam integrae magnitudines erunt aequales. Dif- 
ferentia ergo poteftatum O A, A C, dupli gradu altio- 
ru gradu fpiralis,crit squalis facto fub quadratoOA, 
in differentiam poteftatum oa, A C, eiufdem gradus 
cu fpirali, vna cum facto fub differetia quadratorum 
O A,AC,in poteftatem C A , eiufdem gradus cu fpirali* 
Qiiod vtique illud idem eft, quod fupra dictum fuit. 

, . . • 

S C H O L I V M. . 

Sed ficuti in fchol, prim. propofic. anteced. d&* 

pref- 
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prcOi fuerunt termini proportionis dictjeprimae, & 
fccundx' fpiralis ad terminos inferiores? fic licebit 
ipfos in pratfenti deprimere, & compendio fiores ra- 
tiones aflignare , vc ibidem factum fuit . An vero ne- 
ceflefitin alijs fpiralibus altiorum graduum retinere 
proportiones illarum poteftatum , adeo vt nullate- 
nus liceat ipfas deprimere , non videtur affirman- 
dum. Sed quomodo pofiint deprimi, videat lector 
proprio Marte . Saltem enim ex doctrinis Francifci 
Viette explicatis innotibus prioribus ad Logifticen ' 
Speciofam apropofit. 14. infra? colliget polfe dictas 
proportiones deprimi vno gradu . Colligitur enim 
ex ibidem ab ipfo oftenfis . Confectarium fuum vni- 
uerfale , quod habet poftpropofit. 14 « Quod EDiffe- 
nntiapote flatum fi adphcetur ad differentiam laterum onem. 
tur fingularia bomogenea quibus conflat poteflas gradus pro- 
xime inferioris ad gregati ip forum laterum , femel fumpta. 
Et e contra. V.g. ficubus OA, minus cubo A C, 
adpliceturad O C, differentiam laterum O a, a C, 
orientur quadratum OA, rectangulum OaC, & 
quadratum aQ fimui, & femel (umpta; qu^ plana 
funtomnia fingularia plana poteftatis vnius gradus 
inferioris, nempe quadrati , adgregati laterum O A, 
•C, Etficinalijspoteftatibus. Cum ergo propor- 
tio femoris O AD, ad fpatium C A D , fit eadem 
cum ratione facti fu b quadrato OA, indifferentiam 
poteftacum OA, AC, ciufdem gradus cum fpirali, 
ad partes explicatas differentis poteftatum OA, 

A C, duplici gradu altiorum poteftate fpiralis: patet 

ambos 
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ambos terminos huius proportionis poffe adplicari 
ad OC, differentiam laterum. Sed haec omnia me- 
lius percipientur exemplificandoin tertia fpirali. In 
hac fe&or O A D , eft ad fpatium C AD, vtfadiura 
fu.b quadrato O A, in differentiam cuborum OA, 
AC, ad * differentiaequadratocuborum Oa, AC. 
Siadpliceturad OC, differentiam laceram differen- 
tia cuborum OA, aCj orietur fumrtia planorum 
(ingularitcr, quibus conftat quadratum adgregati 
laterum OA, Ca, fimul fumptorumj nempe qua- 
dratum OA, rcdtangulum OAC, & quadra- 
tum aC. 

Si verb adplicetur ad eandem OC, d fferentia 
quadi atocuboium Oa, ac^ orietsr fumma plano* 
planorum fingularitcr, quibus conftat qUadratoqua- 
dratum laterum adgregati OA, aC, fmiul fumpto- 
rum, nempe. 

Quadra toquadratum Oa, Plus cubus oa, in 
aC. Plusquadratum O A, in quadratum A C. Plus 
OA, in cubum aC. Plus quadratoquadratum_* 
a C. 

Ergo in fpirali cubica erit fe&or O a D , ad fpa- 
tium (pirale OaD, vt quadratoquadratum oa. 
Piuscubus oa, in ac. Plusquadratum oa, in 
quadratum CA. ad * planoplanorum fupraennu- 

tne ratarum. / 

Ex qu ibus videtur poffe deduci aliam regulam ge- 
neralem affignandi rationem fedoris o a D, in qua- 
cunque fpirali , ad fpatiutn fpirale caD. Et haec 

crir. 
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erit, quod fit vt fa&um fub quadrato oa, jn om- 
nes fi n gula res partes poteftatisadgregati oa, ac, 
vno gradu inferioris poteftate Ipiralis , ad omnium 
lingularium partium poteftatisadgregati tales par- 
tes oa, ac, vno gradu fuperioris poteftate fpira- 
lis, qua? fe habeant ad ipfas, vt numerus fpiralis ad 
numerumbinarioau&um. Sed haec* &fimiliacom* 
pendia , vt diximus , lector propri/s adinuenietviri- 
bus, fi operibus Analyftarum aliquando incubuerit. 
Quamplures etenim adinueniuntur , qui egregie, Sc 
cum fumma laude in hac materia fcripfere ; fied om- 
nibus Colophonem imponet Excellentiflimus Geo-| 
metra Carolus Kinaldinus Sereniflimi Magni Prin- 
cipis Etruriae Mathematicus in quodam magno ope- 
re, quod iam exantlauit,quodquein pofterum, immo 
quam primuna , typis committet. Qnamplurimae*' 
enim vir ille egregius tum philofophiea , tum m" 
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thematica molitus eft: fcd inter hxcextat opus al- 
gebricum abfolutiflimum ; in quo pmer omnes 
Analyfis partes , concinnauit etiam librum non par- 
uum , in quo in amplitudinem artis foluta fuere plus 
quam jo9. problemata. 

PROPOSITIO XIII. 

St in anteced. propoft. femidiametro minori linea 3 ini 
feribatur fetior ACM. Erit COD, trilineum ex- 
cefjtts fetioris maioris fupra /patrum , ad MD^ tri- 
hneum excejfur» fpatij fupra fetiorem minorem , ut ex - 
ce/fus fatii fub differentia fote (latum 0A 3 CA , etufdem 
gradus cum Jpiralt m quadratum 0 A» fupra tales partes 
differentia pote Flatum OA 3 CA 3 duplici gradu ait io- 
rum pote fate (pirahs , qua fe habeant ad ditiam differen- 
tum , ut numerus fptralisad eundem numerum binario 
auttum^adexccf um proditia- um parttum differentia po- 
te flatum 0 . f , C A , dupl ci gradu altiorum potejlate 
/piralis. fupra fidum fub differentia poteftatum OA, CA t 
eiufdem gradus cum fpirali , Wfiadratum C A . 

e - ' . 

V . G. in fpirali lineari, erit trilineum ODC, 
ad trilineum CDM, vi exceflus facti fub 
QC, inquadratum O A, fupra tertiam patrem dif- 
ferenti» ciborum OA, AC, ad cxcdTum talis ter- 
tiae partis humsdifferentiae, fupra factum Lb OC» 
ifcqiiadratum CA. In quadrarica, vtexcefius facti 
^ difcentia quadratorum O a, C a, in qi aJra- 

tuu» 
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tum OA, fupra * differentis quadra toquadrato- 
rum OAjCa, ad exceffum harum fupra factum fub 
differentia quadratorum OA, ac, in quadratum 
C A . Et fic in cartcris in infinitum. 

Quoniam enim fector OD A , e ft ad Tegmen- 
tum C A D, ex propofit. anteced. vt factum fub 
differentia poteftatum Oa, Ca, eiufdem gradus 
cum fpirali , & fub quadrato O A , ad talem partem 
differentia? poteftatum OA, Ca, duplici gradu al- 
liorum poteftate fpiralis, quse fe habeat ad ipfam_. 
differentiam, vt numerus fpiralis ad numerum bina- 
rio auctum: ergo & diuidendo , trilineum ODC, 
erit ad Tegmentum CaD, vtexceffus antecedentis 
prsdicti fupra dictum confequens, adipfum. Aft, 
quoniam fector O D a, eft ad fectorem c a M , vt 
quadratum O A, ad quadrarum CA,- nempe vt 
fatfutn fub quadrato O A » in differentiam potefta- 

G z tum 
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tum O A, C A , eiufdem gradus cum fpirali , ad fa- 
dum fub tali differentia, &fub quadrato CA. Er- 
go & Tegmentum CaD, erit ad fe&orem CAM, 
vt partes differentiae poteftatum OA, C A, duplici 
gradu alciorum poteftate fpiralis, qciaefe habeant ad 
ipfam , vt numerus fpiral is ad numerum binario au- 
ftutn , ad fadum fub differentia poteftatum O A , 
GA, eiufdem gradus cum fpirali , & fub quadrato 
C A • Quare & diuidendo , erit trilineum CDM, 
ad fe&oretn C A M, vt exceffus huius fecundi ante- 
cedentis , fupra tale fecundum confequens > ad ip- 
fum confcquens . Ergo facile concludemus ex squa- 
li, effe OCD, ad C DM, vcexceffus primi ante- 
cedentis pradidi fupra.primum confequens , ad ex- 
ceffum fecundi antecedentis fupra fecundum confe- 
quens , Quod &c. 

v SCHOLIVM. . 

Sed quoniam in fuperioribus in duabus primis 
fpiralibns eompendiofius oftenfa eft ratio fe&oris 
O AD, ad fpatium CAD, compendiofius etiam 
oftcndemusinprimafpiralt, effe ODC, ad CDM, 
vt CA, cum i OC, ad CA, cum \ OC. Quod 
fic patebit. Quia cum probatum fit in fchol.x.pro- 
polit. i fe&orem OAD, effe ad Tegmentum-» 
C a D, vt quadratum O a, ad rc&angulum OA C r 
cum 7 quadrati OC. Ergo diuidendo , erit 
ODC, ad CA D, vt re&angulum OC A , cum ’ 

qaa- 
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quadrati OC, ad re&angiilntn OAC, cum 4 qua- 
drati OC ( illis enim planis quadratum O a > ex- 
cedi e re&angulum OAC, cum \ quadrati OC. ) 
Pariter, cum fc&or ODA, fit ad fetorem CAM, 
vt quadrarum O A, ad quadratum CA. Ergo& 
fpatiurn CAD, erit ad fetorem CAM, vtre- 
dangulum OAC, cum 4 quadrati OC,ad qua- 
dratum CA. Et diuidendo , erit CDM, ad 
CAM, vt re^angulum OCA, cum 4 quadrati 
CO, ad quadratum CA. Facile ergo conclude- 
tur, ODC, efifead CDM, vt re&angulum OCa, 
cum 4 quadrati OC, nempe cum re&angulofum 
0 C,&fub 4 OC, ad re&angulum OCA, cum 4 
quadrati OC, nempe cum re&angulofub OC, & 
fub | OC. Cum ergo omnia ha?e re&angula habeant 
commune latus OC, erit ODC, ad CDM, vt CA, 
cum * OC, ad CA, cum 4 OC. 

In fecunda autem fpirali oftendemus eodem ino~ 
do , ODC , & CDM , aqualia efife . Quare fequicur 
C D, portionem fpiralis quadraticae efife veluti dime- 
tientem fafeire ODMC. Quod fic patebit. Quja 
cum in fchol. citat, oftenfum fuerit, fetiorem efife ad 
fpatiura, vtquadratum OA, adre&angulum OAc, 
cum i quadrati CO. Ergo diuidendo, ODC, erit 
ad CA 0 , vtre&angulum OCA, cum dimidio qua- 
drati OC,adre&angulum OAC, cum dimidio qua- 
drati OC. Sed pariter probabimus diuidendo, 
C D M, efife ad C A M, vt re&angulunr OCA, cum 
dimidio quadrati OC, ad quadratum CA* Vade- 
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facile concludemus , OD~> cfle ad CDM> vt re- 
&angulum OCA, cum ! quadrati OC , adre&an- 
gulum OCA, cum ; quadrati OCj nempe vt a?qua- 
le, ad squale. Quod&c. Sed etiam in alijs ipirali- 
bus poterit praedi&a ratio aliqualiter deprimi. Sed 
videat lector modu m depreflionis • 

PROPOSITIO XIV. 

Si cuilibet tri lineo <Z primi ^feClo not in propofit. 5 .fit circum - 
J criptum triangulum . Erit triangulum pars totius , cu- 
ius latus non efl diameter trilinei , ad portionem exceffits 
ipfius fupra portionem tnhnei dfe comprchenfam , not fa- 
Ifum fitb excejfu pote flatis diametri trilinei nono gradu 
in fer toris pote flat e trilinei , fupra fimilem pote flatem dia- 
metri tnlmei ad <■ verticem , tn quadratum diametri trili- 
nei , ad tales partes exceflus pote flat is diametri trilinei 
nono gradu altioris pote flate trilinei fupra fimilem pote fla- 
tem trilinei ad noertteem , qua ad talem exceffum fe ha- 
beant not numerus trilinei -unitate minutus , ad nume- 
rum nomtate au&um . 

H j€c propofit. eft 24. lib prim. de Infinit. Pa- 
rab. In fchemate ergo propofic.5, ducatur 
CB. Dico triangulum CBD, cfle ad fpatium.. 
CBEC, comprehenfum a re&is CB, BE, & X 
curua C E, vt fa&um fub exceflu potcftatis AB, 
vno gradu inferioris poteftate trilinei, fupra fimilem 

poteftatem BF> in quadratum B A, ad tales partes 

excef- 
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nrceflus poteftatis A B , vno gradu fuperioris pote- 
ft.ice trilinei, fupra fimilempoteftateiu BF, quaefe 
habeant ad talem exceffum , vt numerus trilinei vni- 
tate minutus ad numerum trilinei vnicateau#unu.. 
V. g. in trilineo quadratico , erit vt fa&um fub F A, 
in quadratum B A* ad tertiam partem exceffuscubi 
BA, fupra cubum BF. in cubico, vr fa&um fub 
exceffu quadrati BA, fupra quadratum BF, in 
quadratum BA, ad * exceffus quadratoquadrati 
AB, fupra quadratoquadratum BF. In quadtato- 
quadratico, vtfa&um fub exceffu cubi AB, fupra 
cubum BF, in quadratum BA, ad \ exceffus 
q adratocubi A B, fupra quadratocubum BF. "Et 
fic in infinitum. 

Quoniam enim ex propofic. j.cft C A, ad AD, 

nem- 
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nempe triangulum CB A, ad triangulam DBA) 
vtpotcftas AB, vno gradu inferior potcftate erili* 
rei, ad fimilem poteftatem BF. Ergo per conuer- 
ficncm rationis , & conuertendo, erit triangulum 
CBP, ad triangulum CB A, vtexceflus poteftatis 
A B, vno gradu inferioris poteftate trilinei, fupra fi- 
milem poteftatem BF, ad poteftatem BA. Et 
ducendo hos terminos in quadratum BA, erit 
C B D, ad C B A, vt factum fub cxceflii poteftatis 
A B , vno gradu inferioris potcftate trilinei fupra fi- 
milem poteftatem BF, in quadratum BA,adfa- 
ctum fub potcftate BA, vno gradu inferiore pote- 
ftate trilinei in quadratum BA$ nempe ad potefta- 
tem BA, vno gradu fuperiorem poteftate trilinei. 1 
Attriangulum C B A, eft ad exceftum ipfius fupra 
trilineum , nempe ad fpatium contentum a recta , & 
curua CB, vt numerus trilinei vnitate auctus ad 
numerum trilinei vnitate minutum, cxfchol. i-pro- 
pofit.i.lib. i. de Infinir. Parab. nempe vt poteftas 
A B, vno gradw fupeiior poteftate trilinei ad tales 
fui partes, quaefc habeant ad ipfam,vt numerus tri- 
linei vnitate minutus, ad numerum trilinei vnitate 
aticium . Ergo ex £q«ali , erit triangulum CB D, 
ad fpatium contentum a recta , & curua C B, vt fa- 
ctum fub exccflii poteftatis a B , vno gradu inferi 
ris poteftate trilinei fupra fimilem poteftatem BF, 
jnquadratum B a, ad tales partes poteftatis aB, 
vno gradu fuperioris poteftate trilinei , quas feha- 
beantad ipfam, vt numerus trilinei vnitate minu- 
tus, 
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tus j ,ad puiperum frilinci vpitate ^uctunt . Rur- 
i'um , fpatium comprehenfum a re&a, & curua C B» 
cft ad fpatium comprehenfum a re&a, & curua B E, 
vtpotefias AB, vno gradu fuperior poteftate trili- 
nei , adfimilempoteftatem B F, exfchol. i.propo- 
ilt. j.hb. i. nempe vt tales partes prardidbe potera- 
tis AB, quae fe habeam ad lpfam, vt numerus trili- 
nei vnitate minutus , ad numerum trilinei vnitate 


audtom, ad fimijes partes poteftatis BF. Ergoper 
conuerfionem rat ionis , erit fpatium comprehenfum 
a icttu , & curua C B , ad excelfum ipfius fupra fpa- 
^ium comptehenfum a re&a,& curua BE, vt tales 
parces porelUris A B, vno giadu altioris poteftate 
uilmci , qua fe habeant ad ipfarn potcftatem AB, 
vt numerus tnlinei vnitate minutus, ad numerum tri- 

H linei 
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linei viittltc audum, adexcefTumipfarum fupra fi- 
miles partes fimilispoteftatis BF. Ergorurfumcx 
erquali, erit triangulum CBD, ad fpatiwn compre- 
lienfum a redis CB, BE, & a curua CE, vt fa- 
dumfub^xceflu poteftatis AB, vno gradu depref- 
ftoris poteftate trilinei fupra ftmilem poteftatcin_, 

BF, in quadratum B A, ad exceflum talium partium 
poteftatis AB, vno gradu altioris poteftate trilinei, 
quae fe habeant ad ipfam , vt numerus trilinei vnita- 
te minutus , ad numerum trilinei vnitate audum, fu- 
pra fimilespartespoteftatis fimilis BF; nempe ad 
tale partem exceftusporeftatispradidae AB, fupra 
limilem poteftatem B F , qua; fe habeant adipium 
exceflum, vtnun-erus trilinei vnitate minutus, ad 
numerum trilinei vnitate audum. Quod offendere 
oportebat . , J 

SCHOLIVM. M 

Recolenti autem fuperius oftenfa in propoftt.i i. 

& ii. & in fcholijs earundem , fiet manifeftum, 
qucdfi A B, in hacprcpofit.ecquetur DA, in fche- 
irat. illatum prope fit. & BF, inhacipfi C A, in il- 
lis, fiet inqurm rranifcftrm, tiiangulura CBD, in 
hac, sd fpatiwm ec mptehenfuin a redis CB, BE, 

& acu tua EC, tfievtfedor OAD, in illis, ad fpa- 
tium helicum C A D: & per cenuerfionem ratio- 
nis . Nam , in hac oftenditur efle triangulum , ad 
fpatium , vt fadum fub quadrato A B, j n difleren- 
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tiam poteftatum AB, B F, vno gradu deprefliamni' 
poteftate trilinei ( nempe eiufdem gradus cum fpira- 
Ii, quia femper poteftas trilinei fupponicur vno gra- 
du altior poteftate fpiralis) ad tales partes differen- 
ti* poteftatum AB, B F, vno gradu altiorum pote- 
ftate trilinei ( nempe duplici gradu altiorum potefta- 
te fpiralis ) qu* fe habeantad ipfam , vt numerus trr- 
linei vnitace minutus ( nempe vt numerus fpiralis ) 
ad numerum trilinei vnitate au&um (nempe ad nu- 
merum fpiralis binario au&um.) Quae ratio eft ea- 
dem , qu* aftignatur in propofit- 1 vt confideranti 
fietmanifeftum. 

Ex hisergo habemus a quod nunc omnia veriffea- 
buntur, qu* vera erant in illi s propoftt. & in fchoL 
earundem . Ergo ex fchol. propofit, *i. deduce- 

B x mus 
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mus, efle triangulum C B D , ad fpicfum compre- 
heafiim i rectis C®, B E, &acurua CE, in trili- 
neo quadracico,vc quadrarum AB, ad recta ngulum 
ABPj Cum quadrati af. In trilineo cubico ,vc 
quadratum aB, adrectangulum ab F, cum * qua- 
drati AF. Ex fchol. autem propo fit. n. deducemus, 
proportionem trianguli ad fpacium pofie reduci ad 
deprefiiores po-e^ates, & ideo poflfe alijs terminis 
pronunciari , vt ibidem fa3um fuit, fic . Triangu- 
lum ad fpatium erit , vt fa&um fub quadrato AB, 
in omnes lingulares parces poteftat is adg regaci A B, 
BF, duplici gra lu inferioris poteftace trilinei, ad 
tales partes omnium lingularium partium poteftatis 
adgregact AB, B F , eiufdem gradus cu m trilineo , 
que fe habeant ad ipfas , vt numerus tril inei vnitate 
minutus , ad numerum vnitate au&um. 

. t ■ 

PROPOSITIO XV- 

Jn fchem. propo fit. anteced. duSla HO y parallela DA, 
Erit £ A, ad II 0 y ut pote flas <tA B y eiufdem gra- 
dus cum trilineo y ad faSIum fub 0 B, in pote flatem BF, 
'uno gradu inferiorem pote flate trilinei . 

P \tet, quia ratio CA, ad H O, componitur cx 
ratiombas C A, ad A D, & AD, ad H O. 
Bed vt C A , ad A D , fic ex propofir. j . poteiias 
A B, vno gradu inferior poteftate trilinei , ad fimi- ' 

lem poceftacem BF. Et vt DA, ad HO, fic 
r ' .AB, 
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AB, ad B O . Ergo ratio C A, ad H O, erit conu 
pofita ex praediftis rationibus. Aftex illis compo- 
nitur etiam ratio poteftatis A B, eiufdem cum trili- 
neo gradus , ad fa&um fub OB, inpoteftatem BF, 
vno gradu inferiorem poteftate trilinei . Quire pa- - 
tetpropofitum. 

PROPOSITIO XVI. 

In fchem. propoftt. anteced. fi OH, parallela C A , occur- 
rat curuce in G. Erit C D, ad G H, vt fiSlum fub 
AB, fub dtfferentia pote flatum tAB, BF , njm 

gradu deprejflorum poteftate trilinei , adfadum fub 0 B, 

& fub differentia poteflatum OB, BF, itidem nmo 
gradu deprejflorum poteftate trilinei . 

PRO* 
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Q Voniamenimexpropofit^.eft CA, a d AD, 
vc poteftas AB, vno gradu inferiorpotcfta- 
te trilinei, ad fimilem poteftatem B F,- ergo per 
conuerfionem rationis > & conuercendo , erit C D, 
ad C A, vt differentia poteftatum AB, BF, vno 
gradu depreffiorum poteftate trilinei , ad fimilem-» 
poteftatem AB; nempe ducendo h;ec in AB, vt 
fa&um fub AB, in di&am differentiam , ad pote- 
ftatem AB, eiufdem gradus cum triiineo, Sed quo- 
niam ex natura trihnei , eft CA, ad GO, vt 
poteftas AB, eiufdem gradus cum triiineo, ad fi- 
milem poteftatem BO:&eft CA, ad HO, ex 
propofic. anteced. vt poteftas AB, eiufdem grados 
cum triiineo , ad fa&um fub A B, in poteftatem 'B F, 
vno gradu inferiorem poteftate trilinei" Ergo erit 
CA, ad GH, vt poteftas AB, eiufdem gradus 
cum triiineo , ad fa&um fub O B, & fub differenda 
poteftatum O B , B F , vno gradu deprefliorum po« 
teftace trilinei . Sed fupra probata fuit CD, ad 
CA, vtfa&umfub AB, &f u b differentia potefta- 
tum AB, BF, vno grad a deprefliorum poteftate 
trilinei , ad poteftatem A B , eiufdem gradus cum 
triiineo. Quare ex aequali , erit CD, ad 
fa&um fub BA, in differentiam poteftatum AB, 
BF, vno gradu deprefliorum poteftate trilinei, ad 
fa&um fub ©B, in differentiam fim ilium porefta- 
rnm OB, BF, Quod erat ofteadenduis* 

\ 

PKO- 
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PROPOSITIO XVII. 

Excejfus circuli circumfcripti /patio fpirali cumf cunque ge- 
neris , & ex quacunque reuolutione fupra ipfum Jpatium , 
esi aqualis tn fcbem.propo/t. antecedent . trilineo mixto 
C ET), tnlmet amo gradu ait toris potejlate fpatij ^com- 
prehen/o d curua C G E, & d rcSiis C D E: dum- 
modo A B, aquetur femdiametro circuli j BF^fe- 
mi diametro circuli ajmtate minoris , ftj C tot cir - 

cumferentijs maioris circuli , quotus ejl numerus reuolu- 
tionum fpatij. 

E Sto GMSIBG, fpatium fpiralecuiufcunque 
generis , & ortum ex quacunque reuolutione , 
&FDCB, fit circulus ipfi ciicumfcriptus ; fit 
ttiam circulus radij AG> ipfo vnitate minor: v«g. fi 
circulus radij AB, fit circumfcriptus fecundo fpa- 
tio, fit circulus rad i j AG> primi fpatij: fi ille fit cir- 
culus tertij fpatij , fit hic fecundi : &c. item fit trili- 
neumpropofit- anteced. CEBA, vno gradu altius 
gradu fpatij fpiralis 5 firque AB, in trilineo aqualis 
AB, femidiametro circuli maioris, & BF, in trili- 
neo aqualis femidiametro AG, circuli minoris.* 
pariter fit C A, in trilineo aqualis tot peripherijs 
FDCB, quotus eft numerus fpatij GMSiBG; 
v. g. fi fpatium fit ex fecunda reuolutione, duabus : 
fi tertia, tribus: &ficfemper. Dico , exceflfum cir- 
culi radij A B , fupra difium fpatium , aqualem fo- 
re trilineo CGED. 
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Quoniam enim in fpirali circulus radij aG, cft «, 
vpkate minor circulo radi j aB. Ergo eamacura in- 
finitarum Ipiraliumiiutio explicata, diuifapoceftatc 
-ab., :eiu£dem gradus tum 1) iraii ig tptpjjrtes quo- 
tus cft numems reuolutionum,pou.ftas A G> eiuf- 
dem gradus cum fpirali eonuncbu ipf:.S(, vnji exce- 
pta, adeo vt differentia potcftatum Ba, aG, /it 
vnica talium partium . Cumveio etiam in trilinco, 

AB } fit a qualiter fc da in F, ficutnilain G: etiam 
dfferentia poteitatum aB, BF, ciufdem gradus 
cum fpirali , & gradus vnitate minoris poteftate trili- 
nci, continebit talium partium vnicam partem . Sed 
•quoruamexpropofit- 5. eft Ca, ad AD,vtpote- 
ftas^ABj vnojgradu inferior poteftate crilinei , ad 

fipai- 
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fimilem poteftatem B F . Ergo per conuerfionemJ 
rationis, erit CA, ad CD, vt poteftas di&a AB, 
ad differentiam poteftatum AB, BF. Sed CA, 
squaturtotcircumferentijs FDCB, quotus eft nu- 
merus rjeuolutionum:& differentia poteftacum A B, 
BF, vno gradu depreffiorum poteftate trilinei con- 
tinet vnicam partem poteftatis fimilis AB, diuifse 
in tot partes quotus eft numerus reuolutionum . Er- 
go C D, erit sequatis vni circumferenti# FDCB. 
Retiam BA, diameter trilinei sequatur radio 
-AB, circuli. Ergo triangulum CBO, intrilineo, 
;£rit #qmle circulo radi j AB. Quatferuentur. 

«o Tunc,in :GB, in fpirali accipiatur quodlibet pun- 
gam E, & centro A, interuallo a£, deferiba- 
lur circuli peripheria F.'M, occurrejisfpirali.in M; 
/Icfa^ainrriiineo F 0,.xquali G£, ducatur OHG, 

I paral- 
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parallela C A . Quoniam in fpirali , ex propofit.4. 1 
-cft peripheria FDCB, ad peripheriam EM, vt a 
fadtum fub A B, in differentiam poteftatum BA, 

A G, eiufdcm gradus cum fpirali , ad fa&um fub 
E A, in differentiam fim ilium poteftatum EA, AG: i 
& pariterin trilineo ,expropofit. anteced. eft CD, Jj 
ad GH j vtfa#umfub AB, in differentiam pote- a 
ftatum AB, BF, vno gradu deprefliorum porefta- (j 
te trilinci, ( nempe eiufdem gradus cum fpirali) ad 
fa£um fub O B , in differentiam fimilium potefta- 
tum OB, BF. Ergo, vtin fpirali cii cum ferentia 
F D CB , ad circumferentiam E M, fic in trilineo* 
CD, ad GH. Et permutando , vt FDCB, ad 
CD, fic EM, ad GH. Sed circumferentia-* 1 

FDCB; probata fuit aqualis re&e CD. Ergo& 1 

w ‘ 
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circumferentia EM, erit squalis ipfi GH. Secf 
FA, in trilineoeft squalis GB, infpirali,& pun- 
&a E, O, accepta fuerunt arbitrarie, & inuenca 
fuit aequalitas . Ergo omnes circumferentis e xce fi- 
lus circuli radi j AB, fupra fpatiunt fpirale concen- 
trica: ipfi FDCB^ squales erunt omnibus lineis 
trilinei C G E D > parallelis ipfi C D. Ergo exceib 
Eis praedibus erit sequalis trilineo mixto CGED- 
Quod erat offendendum * 

SCHOLIVM I. 

• •' * 

Qui parui pendet indiuifibilia , & gratulatur ex- 
cruciari in methodo archimedea,ipfam experiatur , 
nam eandem veritatem deducet. Attente eciam_» 
confideret , quod probatum fuit de totis, probari 

I * quo- 
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quoque pofle de panibus proportionalibus. Non t 

enim tantum cotus exceiFus aequabitur toto trili- 
neo CGED. Sed etiam pars clau (a periphetia-> ! 
BCDFB, fpiraii B I S M , peripfacria ME, & re- 
da £B, erit aequalis ; quadri Jatero CGHP.ltem 
reliqua pars GMEG, aqualis trilineo EGH. 
Idem dicatur de cateris partibus proportionali- 
bus. 

• * i- 

SCHOLIVM II. 

Ergo perconuei fionem rationis, erit circulus ad 
ipfunifpiralefpauum, vttriangulum CB D, ad fpa- 
tmm compt^benium tectis CB, B E, &curua CGE. 

Cum 
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Cumveroexpropofit. 14. fic triangulum CB D, ad 
illud fpatium , vc fa&umfub differentia poteftatum 
AB, BF, vno gradu deprefliorum poteftate trilinei 
(nempe eiufdem gradus cum fpirali) in quadratum 
B A, ad tales partes differentiae poteftatum A B, B F, 
vno gradu fu periorurnpoteftatetriliaei (nempe du- 
plici gradu fuperiorum poteftate fpiralis , ) quae fe 
habeant ad ipfam , vc numeras trilinei vnicate minu- 
tus ('nempe vt numerus gradusfpiralis )ad numerum 
trilinei vnicate au&um ( nempead numerum gradus 
fpiralis binario au&um. ) Ergo etiam circulus rad i j 
A B, erit ad fpatium fpirale G M S I B G , vt ft&uin 
fub differentia poteftatum B A, AG, eiufdem gra-* 
dus cum fpirali, in quadratum B A, ad tales partes 
differentiae poteftatum BA, A G, duplici gradu al- 
tiorum potcftatc fpiralis , qua? fe habeant ad didam 
differentiam, vt numerus gradus fpiralis ad ipfunj 
binario au&ura- 

1 SCHOLIVM IIL 

ImmoexfchoL citat, propofit. 1 4.poterimus alias 
compendiofiores rationesaftignare. Nara in fpirali 
lineari deducemus , effe circulum ad fpatium , vc 
quadratura B A, ad re&angufutri B A cum , qua- 
drati BQ. In quadratica, vc id. m quadratum ba, 
ad idem redangulu m B A G, cum \ quadrati GB. 
Et vniuerfaliter deducemus, (,&? circulum ad fpa- 
tium ,vt facium fub quadrato, ab , in omnes lingu- 
lares 
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lares parces poceftatis adgregaci ab, aG, 1 vnius 
gradus inferioris , gradu fpiralis , ad tales partes om- 
nium lingularium partium poteftatis adgregaci ab, 
a G, vno gradu altioris poteftate fpiral is, qua? fe ha- 
beant ad ipfas, vc numerus gradus fpiralis, ad nume- 
rum binario au^um. 

PROPOSITIO XVIII- 

Omnia J patia fpiraha Juccefiue mfripta in quibuslibet cir- 
culis fimul fumpta , funt ad tot circulos maiores quotus 
ejl numerus reuolutionum , rvt numerus gradus fpiralis 
ad numerum binario auctum. 

S int quaelibet fpatia fpiralra A G H, HRPM, 
M N LSB, inlcriptain circulis radiorum AH, 
aM, ab . Dicoomnia illa fpatia firntil fumpta efle 
ad tot circulos radij a b, quotus eft numerus reuolu- 
tionum (nempe in noftrocafu ad tres) vc numerus 
gradus fpiralis , ad numerum binario auflruro. Nem- 
pe in prim* vc i. ad 3. Infecund. vc 1. ad 4. vt 3. ad 
5. ^cc- 

Sit etiam triangulum QJSZ, cum fibi infcriptO’ 
trilineo parabolico QjiZ, gradus congruentis gra- 
dui fpiralisjlicque talis mdolis, vc Z E, Y E» ET,fint 
aequales ab, aM, a Hj & QZ, fit squalis totpe- 
ripherijs B FDC, quotus eflrnumerus reuolutionum- 
Ergo ex propofit-anteced. fpatium contentum re- 
flas Q E, E X, & curua QXj erit squale fpatio fpi- 
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rali MNZLS^M. Eodem modo patebit fpatium 
XEIX, «quale elTe fpatio HRPOMH: & 
IEI, «quale eflfe fpatio aGH. Ergo totus ex- 
ce/Tustrianguli QEZ, fupratrilineum, erit aequa- 
lis omnibus fpari/s fpiralibus fimul fumptis . Sed 
etiam triangulum QEZ, eftaequale tot circulis ra- 
ri j ab, quotus cft numerus reuolutionum . Ergo 
cxcefles trianguli QEZ, fupratrilineumericadip- 
lim triangulum, vt omnia fpatia fpiralia ad tot cir- 
culos radij ab, quotus cft numerus reuolutionum. 
Nempe ex conuerfo coroll. propofit.9. vt numerus 
gradus fpitalis, ad numerum binario au&um. Nem- 
pe vt fpatium fpiraleinfcriptum in primo circulo, 
adipfum. Qupd&c. 

PROPOSITIO XIX. 

In febimatibus prop. 1 7. excejfus J pati y fpiralis GMSIBG, 
fupra circulum radij AG , efl aequalis m trilineo J patio 
comprebenfio a retiis C K, K E, CT d curu a ( G E. 

C Vm enim probatum fic in propolir. 1 7. triangu- 
lum C B D, .xqualefore circulo radij A B: & 
cum AB, BF, line aquales femidiametris B A, 
A G; facile probabimus , etiam triangulum k B E , 
arquale fore circulo radij A G. Sed torum fpatium 
CBEGC, oftenfum fuit aquale toti fpatio fpirali. Er- 
go etiam fpatium CkEGC, erit arquale 1 eliquo fpatij 
ipiralis dempto ab eo circulo radij AG. Quod &c. 

PRO- 
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PROPOSITIO XX. 

Jn Diagrammati/mls propofit. anteced. fi infpirali accepti 
'vbilibet punfio M, & duSa A M, centro cA, tntcr- 
udUo A M, defcrtbatur pertpheria EM. Se flor A M E , 
ertt ad fatuum fpirale A MGA y quod comprehendunt 
ftGtum fub quadrato EA , in differentiam pote flatum 
EA y AG, etufdem gradus cum fpirah , ad tales partes 
differentia potejlat um EA , AO y ' duplici gradu ditio- 
rum pote fi at e fptr alis, qua fi habeant ad tpfamn 1 mm( ~ 
rus fpir alis ,ad numerum btnarto auflum. 

N AM intrilineo,fuppofita BO, a?quali A E, 
& FO, $quali GE, iamexfchoi.pri.prop.17. 
pacer , trilineum G E H , in trilineo arquale efle ex- 
ccfiui GMEG, & G H , aequalem fore circum- 
ferentia: EM. Cum ergo etiam radius A E, Cit 
aequalis BO, altitudini trianguli GBH, f^u- 
&apriusre&a BG.) Ergo triangulum BGH, cric 
aquale femori A E M : & erit ad trilineum G E H, 
vt fe&or MAE, ad exceifum.ipfius fupra fp*at"tum> 
nempead GMEG. Eigo & per conuerfionem ra- 
tionis, erit fe&or ad Ipatium A MG, a fe con pre- 
henfum , vt^riangulum G B H, ad fpatium GBEG. 
Sed ex propofit. 14. triangulum eftad illud fpatium 
in aflignata ratione . Quare patet propofitum . 

AJ .V* - * SCHO- 
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SCHOLIVM. 

Etiam ergo in praefenti propofitione licebit colli- 
gere ea omnia , quae fupra varijs vicibus fuerunt col- 
lega. Nimirum in fpirali lineari , e fle fetorem ad 
fpatmm, vtqaad atum E A, ad re&ang ilu n EAG, 
cum t * quadrati EG. In quadratica , vc quadra- 
tum E . A, ad i e<fhngulum E A G, cum ; quadra- 
ti GE. Et vni ierl aliter, eflefe&orem ad fpatium, 
vt fachim fubq udraco E A , in omnes lingulares 
parces adgregati poceftatis EA, AG, vnius gradus 
inferioris poceftate fpiralis, ad tales partes omnium 
Cngularium partium poteftatis adgregati EA, AG, 
vno grad i fupeqoris poteftate fpiralis , qusfeha- 
beanc ad ipfas , vt numerus fpiralis , ad numerum bi- 
nario au^um. 


PROPOSITIO XXI. 

Si in fchematibus propofit. anteced. <tA B, BF , in trihneo 
Jint aquales K A y AG , tn fpirali $ & circumferentia 
1 R fit quilis C D y in tnlineo , item circumferen- 
tiam IR) linea Ct, in tnhneo^ftj DA y tn trihneo aqua- 
lis tot integris circumferentijs radq A quotus e fi nu - 
merus reuolutionum 'vnitate minor. Trdineum fGl» 
in trihneo , erit aquale trihneo R IS, in fpirali , quod e (i 
exceffus feCloris RAI circumfcriptifpxtio SAL fu - 
frftfum. 

Etenim 


i 

rt 

T 

i 

0 

1 

i 

it 

c 

ii 
A 
ii 
ti 
o 
c 

t 


Digitized by Googlq 



Spatiorum Menfura^. 

E Tcnim, cum C 1 , Iulea ia crilitieo fi c a»qua' s 
circumferentifc IR, in fpirali^ & A B, in tri* 
lineo «qualis femidiamecrO K A, feu RA in fpi- 
Tali : triangulum C B I , erit aequate femori R AI. 
Time in RS, accipi acu r quod liber punitum i, & 
• deferibatur circumferentia i f j,fernidiamerro \ 2, 
occurreas fpirali in ?; & fa&a in trifineo BQ, ae- 
quali A t , (it MNPQ, pafallela C A. Ad mo- 
dum didtorurninpropoftr, i f- dedicemus , M N P, 
in trifineo aequalem forectrcumferenti.e * 2 4 5, in 
fpirali. Cum ver6 etiam NP, inmlinebfir aeq i.il .s 
circumferentias 245, inTpiraFi fqma ex hypofi.?- 
fi, I D,'eft asqualiscircumferencix *R i\ k . ) Ergo 
MN, intrilineo, ericiqualis circumferenti* 2 t , 
infpirali. Quiavero R S, eltarquahs OA,- expef. 
tis in methodo indiuifibilium patebic , omnes cir- 
cumferentias trilinei R IS > in fpirali concentricas 
circumferentias R I , aquales fore omnibus lineis 
trilinei CGI, parallelis CI. Ac proinde .triii- 
neum ipfum RIS, asquale fore trilineo CGI. 
Quod &c. ' • ■ • ' , : • i . i 


Cum vero fupra probatum fici, t tulrgalum C B f, 
apqualeeffe fe&ori R A I ; ergo triangulum B C I , 
erit ad trilineum CGI, vt fe&or R A 1 , ad trili- 
ncum RIS. Quare per conuer fionem rationis, erit 
fe^oradfpatium S Af, quod includit, vririangu- 

•" »*f lum 
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Ium CB 1 , ad fpatium CBGC. Cum ergo ex 
propofic. 14. (ic triangulum CBI, ad fpatium , vt 
faSumfub quadrato AB, in differentiam potefta- 
tum AB, BO, vnias gradus inferioris poteftate 
trilinci f nempe eiufdem gradus ctimfpirali) addif- 
ferentiam poceftatum AB, BO, vnius gradus fu- 
perioris poteftate trilinei ( nempe duplici gradu al- 
tioru n poteftate fpiralis; ) fic etiam erit fe&or RAJ> 
ad fpatium fpirale. Nempe erit ad ipfum, vtfa&um 
fubq ladrato R A, in differentiam poteftatum RA, 
A S, eiufdeiTi gradus cum fpirali , ad differentiam 
poceftatum . R A , A S, duplici gradu alciorum po- 
teftate fpiralis. 

Cum ergo proportio reperta inter fe&orem , & 
fpatium, fic fimilis aliqualiter fupra repertis, patebit 
omnia compendia varijs vicibus fupra explicata, 
poffe etiam aftignari in praefenti. Verum ergo erit, 
etiam in prefenti , quod in fpirali lineari , erit fe&or 
ad fpatium, vt qiadratum R A , a d re<ftangulum_» 
R As, .cum * quadrati RS. Item in fpirali qua- 
dratica, erit fcdor ad fpatium , vt quadratum RA, 
adre&angulum R As, cum * quadrati RS. Pa- 
riter vniuerfaliter poterimus pronunciare. Effe fe- 
torem ad fpatium , vt fa<ftum fubquadrato R A, in 
omnes finguiares partes adgregati poteftatis R A , 
A s, vnius gradus inferioris poteftate fpiralis , ad ta- 
les partes omnium lingularium partium poteftatis 
adgregati R A, A $ , vno gradu fuperioris potefta- 
te fpiralis , quas fe habean c ad ipfas , vt numerus fpi- 
ralis,ad numerum binario au&um. PRO- 
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PROPOSITIO XXII. 


Omnia fiat ia fiiraha fuccejjiue inficripta in quibuslibet cir- 
culis Jimul fiumpta , nma cum quolibet figmento fpatij 
rcxnlutioms <x>mtate maioris infiripto in infeSiore > fiunt 
ad tot integros circulos fiSforts quotus efi numerus {pa- 
vorum integrorum , njna cum ipfio fi SI ore , njt numerus 
gradus fiptralts ad numerum binario auSlum . 


I N fchemacibus propofit. anteced. fupponamus 
circulum radij AG, eflTe circulum circumfcri- 
ptum fpatio fpirali cuiufcumquereuolucionis, v.g. 
iecundsc , ita vr intra ipfum intdligendus fitcirculus 
piimuscircumfcripcus fpatio primae reuolutionis: (it 
etiam circulus radij A B, circumfcriptus fpatio ter- 
tiae reuolutionis: & centro A, interuallo quolibet 
AE, intclligatur fe&or MAE, circumfcriptus 
MAG, fegmento fpatij tertiae reuolutionis. Dico 
omnia fpatia fprralia fucccfliue ( nempe in cafu no- 
rtro primae, & fecundae reuolution.s) vnacum feg- 
mento MAC, eflfe ad tot int g os circulos radij 
A E, quotus eft numerus fpatiorum integrorum», 
(.nempe in cafu noftro ad duos ). vna cum fectore 
M A fc, vt numerus gradus fpiralis , ad numerum bi- 
nario auctu n. . 

. Supponamus enim rrilineumfaepe dierum CBA, 
& C. e(Te talis indolis, vt A B, (ir aequalis A E, in 
fpiral*& BF> fit aequalis AG: ium ad, fiesequa- 

lis 
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lis duabus circumferenti js radi j A E, & CD, fit 
arqualis circumferenti* EM. Facile patebit, trian- 
gulum CBD, aequale efiefectori MAl2j & totum 
triangulum CBA, aequale efle duobus circpiis radi j 
A E, & lectori MAE** icem ex propofit- anteced. 
facile parebit, in trilineo trilineum mixtum CGED, 
aquale eflfe in fpirali trilineo GME: &CBEC, 
in trilineo , aequale elfe M A G , in fectori . Pariter 
ad modum propofit. 1 8 . patebit, fpatium E B, in 
trilineo arqualecfle alijs duobus fpatijsfpiralibusia- 
< In fis intra circulum radij aG. & alium ipfiinclufum 
( licet enim fchema non exprimet, facile hoc perci» 
pietur fi confideremus circulum radij a G, in pra- 
tenti gerere vicem circuli radij a M , in dicta pro- 
pofit. i 8. ) Quare manifefte patebit, duos circulos 
radij A E, vna cum fectorc A ME, elfe ad primum, 
& fecundum fpatium fpirale , vna cum fegmento 
MaG, vt triangulum ‘C BA, adexceflumipfiusfu- 
pra trilineum.’ Nerrpc cx fepe thetis, vt numerus 
gradus fpiralis bmaiio auctus, ad numerum. Nempe 
vt circulus circumfcripco& primo t pauo ad ipfum_j . 
Q^are conuertendo,pacet:propofitum, Q^o j &c, 

, PROPOSITIO XXIII- , • 

* i , • ,* r » 

Si m fpatio anteced propofit. femidiametro minori linea ut' 
• fnbatur feftor S A X. Erit R I S, trilineum, excejjus 
j, fforrs mxtorts ftpra fpatium , ad S l X, trilineum, ex- 
ccHum fpatij fupra minorem fetltrem , excefus facli 

fub 
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fub diffettntiapote flatum T{A, *A S , tiufdem gradus 
cum fpirali , in quadratur* R A, fupra tales partes diffe~ 
rentU pote (latum RA y S A, duplici gradu alttorum 
pote flat e fpiralis , qua fe habeant ad ditiam differen- 
tiam , <~vt numerus fpiralis ad eundem numerum binaria 
auflumy ad excefum pr a ditiarum partium differentiae 
pote (latum RA, S A, duplici gradu altiorum poteflate 
fpiralis j fupra factum fub differentia potefi at um RA y 
AS ) eiufdem gradus cum fgirahjn quadratum S A. 

C 



H ^c dcmonflratio erit fimilis tradita in pjro^ 
pofic. 1 5. qus ideo ex ipfa petenda eft. Im- 
n.o omnia compendia dedu&a in fchol, ciufdcmj po- 
tttiinus deducere etiam in prafenti . Verum e;go 

L etiam 
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etiam erit rure , efle in fpirali lineari , R I S > ad 
SlX, vt RA,cum * RS,ad SA,cum , RS- 
Item in fpirali quadratica, RIS, SIX, $qualiaeffe. 

Et in alijsfpiralibus poterimus forfitan reperirealia 
compendia , qua: le&or poterit proprio Marte ex- 
cogitare-;. 

PROPOSITIO XXIV- 

Trimi circuli Jpatium helicum cuiufcunque gradus , ad fia- 
tmm helicum fecundi circuli , eH njt factum fub tali parte 
quadrati radij primi circuli , qua fe habeat ad ipfum , <vt 
numerus fpirahs , ad numerum binarie auctum fub 
dtfferentta poteftatum radiorum primi , & fecundi etreu. 
h , eiufdem gradus cum fpirali , ad tales partes differentia 
pote [latum horum radiorum duplici gradu altiorum pote - 
fate fpiralis , qua fi habeant ad ipfam , njt numerus fpt- 
ralis ad numerum binario auttum . Spatium ucro fecun- 
di circuli ad Jpatium tertium , efi <% >t facium ex hoc fi* 
eundo facto , (^T ex dfferentta poteflatum radiorum ter - 
tij , O* fecundi circuli eiufdem gradus cum fpirali , ad Ji- 
rmic factum fub fimtlt parte differentia: pote (latum ra- 
diorum fecundi tertij circuli , duplici gradu altiorum 

pote Hat e fpirahs , ftj fub differentia radiorum primi , & 
fecundi circuli eiufdem gradus cum fpirali , (fff fic dein- 
ceps in reliquis , 

S it primum fpatium helicum cuiufcunque gra- 
dus AGH, cum primo circulo radij AH: 

item 
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item fecundum fpatium H R P M H > cum fecundo 
circulo radi j A M : item tertiam cum tertio circulo 
radij AB. Dico primum fpatium AGH, effead 
fecundum fpatium H R. P M H , vt fa&um fub tali 
partequadrati A H, quas fe habeatad ipfum, vt nu- 
merus fpiralis, ad numerum binartoau&um, & fub 5 
differentia poteftatum MA, AH, eiufdem gradus 
cum fpirali , ad talem partem differenti* potefta- 

wm MA, AH, duplici gradu altiorum poceffote 

L z fpi- 
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fpiralls, qurfehibeant ad ipfam , vt numerus fpira- 
lis ad numerum binario aaff am . Spatiu n fecun ium 
ad fptnum tertium MNZLSBM, vt fa&um fub 
hac fecundo faft ) > & fub differentia poteftatum_, 
B A, A M , eiufdem gradus cum fpirali , ad fidum 
fub fimili pirte d.fferenti* poteftatum B A, A M , 
duplici grad a altiorumpotellatcfpiralis', & fub dif- 
ferentia poteftatum MA, AH, eiufjem gradus 
cum fpirali. Et fic in infinitum . V. g. in fpirali li- 
neari erit pri num fpatium ad fecundum, vt fa&um 
fub ; qa-drati AH, in HM, ad \ differentiae 
cub)rum \H, AM. Secandum vero fpatium ad 
tertiu n erit , vc fadum fub ‘ differenti e cuborum 
AH, A M , & fub M B, ad fa& im fub * diffe- 
rentias cubor jm A M, A B, & f.ib H M . In fpi- 
rali quadratica , erit primum fpatium ad fecundum, 
vtfadumfub ’ quadrati AH, in differentiam qua- 
dratorum AH, AM, ad J differentiae quadrato 
quadratorum AH, Am. Secundum fpatium erit 
ad tertium, vtfa&um fubdi&a parce differentis, & 
fub differentia quadratorum AB, AM, ad fedutn 
fub l differenti* quadrato quadratorum A M, 
AB; & fub differentia quadratorum M A, A H; & 
fic in alijs. Primum enim fpatium AG H, ad fe- 
cundum fpatium HRPMH, habet rationem com- 
politam ex ratione ipfius ad primam circulum radij 
Ah; huius, ad fecundum circulum radi} A M; & 
huius, ad fecundum fpatium. Primum fpatium ad 
primumcirculum eft , vt numerus gradus fpiral is ad 

* nutne- 
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numerum binario audum ex coroll.propofit.p. nem- 
pe vt talis pars quadrati AH, qui fe habeat ad ip- 
fum , vt numerus fpiralis ad numerum binario au- 
aum , ad ipfum quadratum AH. Circulus radij 
AH, ad circulum radij a M, eftvt quadratum AH, 
ad quadratum radij AM. Circulus radij A M, eft 
ad fpacium fecundum helicum > quod comprehendit, 
ex fchol* a. propofit. 17. vt fafium fub quadrato 

AM, indifferentiam portftatum Ma, aH, eiuf- 
* — - - * - - «iem 
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dem gradus cum fpirali, ad calem partem differentiae 
poteftatum MA, AH, duplici gradu alciorumpo- 
teftate fpiralis, quae fe habeat ad ipfam differentiam, 
vt numerus fpiral is, ad numerum binario audum. Er- 
go primum fpatium helicum ad fecundum habet ra- 
tionem compoficam ex omnibus his rationibus . Sed 
ex rationibus parcis q uadraci a H, quae fe habeat ad 
ipfum, vt numerus fpiralis ad numerum binario au- 
dum, ad quadratum AH, & huius ad quadratum 
AM, componitur ratio praedictae partis quadrati 
AH, ad quadratum. aM. Ergo ratio primi fparij 
ad fecundum, erit tantum compofita ex ratione di- 
dae partis quadrati a H, ad quadratum a M, & fa- 
cti fu b quadrato AM, in differentiampoteftatum 
AM, a h, eiufdem gradus cum fpirali , ad partem 
differentia: poteftatum AM, Aft, duplici gradu 
altiorum poreftate fpiralis, fe habentem ad didam 
differentiam, vt numerus fpiralis ad numerum bina- 
rio audum. Sed ex didis rationibus componitur ra- 
tio facti fub dicta parte quadrati A H, in factum-* 
fub quadrato AM, [ n differentiam poteftatum-* 
a M, A H , eiufdem gradus cum fpirali , ad factum 
fub quadrato am, in dictam partem differentiae 
poteftatum A M , AH, duplici gradu fuperiorum 
poteftate fpiralis . Ergo primum fpatium erit ad le- 
cundum in praefata ratione. Sed cum ia ambobus 
terminis proportionis reperiatur quadrarum a M, 
fi poteftaces terminorum deprimantur , eritprimum 
fpatiu m ad fecundum* vt factu m fub dicu parte qua- 
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drati AH, in differentiam poteftatum Ma, AH, 
eiufdemgtaduscumfpirali, ad fimilem partem dif- 
ferentis poteftatum a H, a M, duplici gradu fupe- 
riorum poteftate fpiralis . Quod primo erat often- 
dendum_j. 

Quod vero ratio fecundi fpati j ad tertium fit ea , 
quae fupra dicta fuir, probabitur fere eodem modo. 
Nam ratio fecundi fpatij ad tertium componitur ex 
ratione ipfius ad fecundum circulum > huius ad ter- 
tium 5 & terti j circuli ad tertium fpatium , Ratio fe- 
cundi fpati j ad fecundum circulum eft, vt pars diffe- 
rentis poteftatum AH, am, duplici gradu fupe- 
riorum poteftate fpiralis, fe habens ad ipfam diffe- 
rentiam, vt numerus gradus fpiralisadnumerum bi- 
nario auctum , ad factum fub quadrato a M , in dif- 
ferentiam poteftatum am, aH, eiufdem gradus 
ci m fpirali.ex fchol.z propofit. 1 5 . Ratio circuli ra- 
dij am, ad circulum radij aB , eft vt quadratum 
AM, ad quadratum AB. Ratio circuli radij aB, 
ad tertium fpatium eft , vt factum fub quadrato A B> 
indifferentiam poteftatum a B, AM, eiufdem gra- 
dus cum fpirali, ad partem differentis poteftatum 
A B, a M , duplici gradu fuperiorum poteftate fpira- 
lis, fe habentem ad dictam differentiam , venuraerus 
ad numerum binario auctum ex fchol. citat. Ergo ra- 
tio fecundi fpatij ad tertium componetur ex omnibus 
ntecedcntibus adomniaconfequentia: nempe erit, 
vt fa&um fub omnibus antecedentibus ad factum 
fub omnibus confequcntibus. Sed tam in fa<ftocx 

omni- , 
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eronibus antecedentibus, quam in facto eX omnibus 
confcquemibusreperitur factum fub quadratis A M, 
AB. Si ergo tam factura fub omnibus antecedenti- 
bus, quam factum fub omnibus ccnfequentibus de- 
primatur , nempe auferatur ab ipfis facta fub qua- 
dratis aM, ab, nihilominus feruabitur eadcm_, 
proportio. Erit ergo a primo ad vltimum, fecundum 
fpatium ad tertium fpatium, vt factum fub parte dif- 
fer entiae poteftatum A H, a M, duplici gradu fupe- 
rioium poteftate fpiraiis , fe habente ad lpfam diffe- 
rentiam, vt numerus fpiraiis ad numerum binario 
auctum, & fub differentia potcftatum B A , A M, 
eiufdem gradus cum fpirali , ad faflum fub parte fi- 
mili priori differentiae potcftatum duplici gradu al« 
tiorum fpirali, ipfaium BA, aM, & fub differentia 
poteftatum M a, aH, eiufdcmgradus cum fpirali. 
Quod fecundo erat cftendendum . 

S C H O L I V M.. . , 

Etiam inpraefenti harum proportionum funtre- 
peribilia compendia . Sed quia proportio fpatiorum 
fpiralium inter fe poteft expifeari iucundius ex ana- 
logia reperta interdicta fpatia , & trilinea paraboli- 
ca , ideo haec explicanda prius funt , poftea ipfa com- 
pendia affgna bimus. 


PRO- 
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PROPOSITIO XXV. 

i 

Slquodlibet ex infinitis trihneis parabolicis feceturline a ba.fi 
parallela, tam toto trilmeo, quam trihneo ad r verticem 

circumfcrtbantur triangula . JErit excejfus trianguli cir - 
cumfcripti toto trii.neo fupra ipfum, ad excefum trianguli 
circumfcripti trilmeo ad verticem fupra igfum , ut pote - 
flas diametri trtlmei uno gradu ait m pote flate triltnei^ 
ad [imilem pote flatem diametri trilmei ad uertioem , 

E Sto quodlibet trilineum parabolicum QXEZ, 
cum fibi circumfcripto triangulo QjiZ, & 
fit du<3a XY, parallela bafi QX, & trilineo ad 
verticem XEY, fit circumfcriptum triangulum 
XE Y . Dico fpatium comprehenfum a re&a , & 
curua QE, eflead fpatium compiehenfuroare&a, - 
&curua XE, vtporeftas ZE, vnogiadualtior po- 
teftate trilinei ad fimilcm poteftatem Y E. V. g. 
in quadratico, vt cubus, ad cubum. In cubico, vc 
quadratoquadratum ad quadraroquad ratum, & fic 
in infinitum. H*c propofitio oltenfa fuit in fthol. 
pri. propofit.j. lib.pri.de lnfinit. Parab. ex eo quod 
rrilineafinteiufdem rationis. Cum ergo eandem-- 
habeat rationem tam triangulum ad triangulum, 
qiam trilineum ad trilineum, quam exceffus trian- 
guli fupra trilineum, ad exceflum trianguli fupra cri- 
lineum 5 & triangulum QJEZ, fit ad triangulum 
XEY, vtpoteftas ZE, vno gradu altiorpotcftate 

M trili- 
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trilinei ad fimilem poteftatem EY ( quia ha?c ratio 
componitur e* ratione QZ, ad XY; nempe ex ra- 
tione poteftatis ZE, eiufdem gradus cum trilineo, 
ad fimilcm poteflatem EY, &exratione ZE, ad 
E Y; quse duae componunt rationem poteftatis EZ, 
vno gradu altioris poteftate trilinei > ad fimilem 
poteftatem EY;) erit etiam exceflus trianguli 
QE Z, fupra fuum trilineum , ad excefTum triangu- 
li XEY, fiipra fuum trilineum, vtpoteftas ZE» 
vno gradu alcior poteftate trilinei , ad fimilem pore- 
ftatem E Y . Quod &c. 

S G H O L I V M. 

Deducemus ergo diuidendo > eflc fpatium_> 
QEXQ^, ad fpatiura XEX, vt differentia pote- 
ftatum ZE, EY, vno gradu fuperiorum poteftate 
trilinei , ad fimilcm poteftatem EY. Quodfiite- 
rnm duSa IT, parallela XY, fiat triangulum., 
1ET,- erit exceftus XEI, adgxceflf m I E 1 > vt 
poteftas Y E, vnogradu altior poteftate trilinei, ad 
fimilem poteftatem ET. Et diuidendo , erit ex- 
ccifus X E l X , ad I E 1 , vt differentia potcftatum 
di&arum YE, ET, ad fimilem poteftatem ET. 

Erit ergo etiam fpatium QJEXQ, ad fpatium-. 
XEIX, vt differentia poteftatum Z E, EY, vno 
'gradu altiorum poteftate trilinei, ad differentiam fi- 
nailium poteftatum YE, ET. 

5i ergo fupponamus Q EZ, cHe trilineum pa- 
** njbo- j 

] 
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rabolicum quadraticum , & ET, TY, YZ , 
efse squales $ qua EY, eft dupla ET, 
ergo cubus ET, eric ad cubum EY, vc 1. ad 
8.& ad differentiam cuborum, vc i.ad7. Ergo etiam* 
fpatium 1EI, eritad fpatium XEIX, vc t.ad 7. 
Pariter , quia Z E , eft fefquialcera E Y , erit eius 
cubus 17 j & differentia cuborum EY, EZ, 1 9. 
Ergo differentia cuborum EY,ET, eric ad diffe- 
rentiam cuborum E Y, EZ, vt 7. ad 19, & in ea- 
dem ratione eric fpatium XEIX, ad fpatium 
QEXQ, Ec eodem modo quadruplicata ET, 
quintuplicata &c. reperiremus fpatium QEXQ, 
efie ad imgicdiate maius >w 19 * ad 17. Hocadim- 

M 2 media- 
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mediate maius vc 37. ad s i. &c. Vnde diuidcndo 
colligeremus efle 1 EI, ad excefium X E I X, fu pr a 
ipfutn, vt 1. ad 6 . fpatium X E I X, ad excefl' m f/a- 
tij QJiXQ^ fupra ipfum, vt 6 . ad 12. QEX 
adcxcefliim immediate fuperians fupra ipfum, vt 
ii. ad 18. & Gc in infinitum augendo confequens 
fenario. 

Sed fupponamus QEZ, efle trilineum parabo* 
licum cubicum , & quadratum Y E , duplum efle«> 
quadrati ET; quadratum Z E, eius triplum, &c. 
Quia ergo quadratum Y E , duplum eft quadrati 
ET, fi fupponamus quadratum 6 T, eflevnicatem, 
erit quadratum Y E. 2. & quia quadratoquadratum 
oritur ex multiplicatione quadrati in feipfum,eric 
quadratoquadratutn EY, 4. Erit ergo quadrato- 
quadratum YE, ad quadracoquadratum ET, vt 
4. ad i.&diuidendo,vc 3. ad 1. Erit ergo fpatium 
XEIX, ad I EI, vt 3. ad i.Item,quoniam quadra- 
tum Z E,cft 3. & quadracoquadratum Z E, 9 , erit 
differentia quadracoquadratorum ZE, EY, j.Eric 
ergo fpatium QJS X Q, ad fpatium X E I X, vt 5. 
ad 3. Quod fi quadratum ET, intelligeretur qua- 
druplicatum, adeo vt eius quadratoquadratutn effec 
16, & intelligerentur au&a omnia; eflec fpatium-* 
immediate maius, ad fpatium QEXQ, vt7.ady. 
& fic in infinitum fecundum progreflionem nume- 
rorum imparium ab vnitate procedentium. Diuiden- 
do ergo , erit fpatium 1 E I , ad cxceffutn fpati j 
XEIX, fupra ipfum > vt t* ad 2, fpatium vera 

' X£IX» 


SftttivrHm 
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XHIX, erit ad exceflum fpatij QEXQ^, fupra 
ipfum,vt 3. ad 1. lpfumvero QJEXQ, adexcef- 
fum immediate maioris fupra ipfum, vt 5* ad a. & 
fic ia infinitum , ita vt omnia antecedentia contine- 
ant feriem imparium incipientium ab vn 1 itatc > con- 
fequens vero fit femper binarium. . 

His explicatis, fupponamus diametrum Z E, tri- 
linei aequalem elte AB, femidiametro circuli dia- 
grammatis propofit. 14. Y E, in trilineo ipfi AM, 
in circulo, & TE r ip trilineo squalem AH, ia 
fpirali, & ZQ> bafimtrilinei aequalem tot circum- 
ferentiis FOCB, quotus eft numerus reuolutia- 
nuro, v. g, in cafu nolito tribus , Ergo ex propofic- 
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i7.fpatiummtrilineo QEXQ, eft «quale infpi- 
rali tertio fpatio MNLSBM: item fpaciutn-* 
XEIX , in trilmeo «quale fecundo fpatio fpirali, 
HdPMH: icemfpatiumintrilineo IEI, eritex 
propofit. 9. «quale primo fpatio fpirali AGHAi 
Ergo eandem proportionem hab j buncfpacia helica 
ad inuicem, q<am habent praedica fpatia in trili- 
neo. Cum 4 :rg > vniuerfalicer fint in trilineo fpa- 
tiuna primum ad fecundum, vcpoteftas diametri ip- 

fius 
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fius fcilicet ET, vno gradu altiorpoteftatetrilinei 
ad differentiam poteftatum fimilium ipfius, ET, 
EY, diametri fecundi fpatijj & vt fecundum fpa- 
tium ad tertium , fic hic differentia ad fimilem differ 
rentiam poteftatum EY, BZs & fic in infinitum: 
fic in fpirali, erit generaliter primum fpacium ad fe- 
cundum , vt poteftas A H, radij primi circuli duplo 
gradualtiorpotcftaterpiralis fgradus enim trilinei 
fuperat gradum fpiralis vnitate ) ad differentiam 
poteftatum AH, radij primi circuli, & AM, ra- 
dij fecundi circuli . Secundum vero fpatium erit ad 
tertium, vtdi&a differentia ad fimilem differentiam 
radiorum AM, AB. Et fic in infinitum . Immo 
ca compendia , qua? in trilineis quadratico , & cubi- 
co colle&a fuerunt , poterunt etiam colligi in fpirali 
lineari , & quadratica, fed hic in duabus fequen- 
tibus propofit. colligentur ex alibi a nobis di- 
Ais. 

PROPOSITIO XXVI. 

f» fpirali lineari primi circuli fpatium helicum ad fpatium 
helicum fecundi circuli , erit ut tertia part quadrati 
radij primi circuli , ad re fit angulum fub radio primi , O* 
fecundi circuli , una cum tertia parte quadrati excefus 
radij fecundi circuli f ipra radium primi . Spatium ut- 
ro fecundi circuli ad Jpatium tertium , erit ut difitum 
confequens adve fit angulum fub radio. fecundi, O* tertij , 


£6 De Infinitarum Spiralium 

cum tertia parte quadrati differentia horum radiorum ,0»» 
fic demeps m reliquis . 

H Alc propofitioijfdem terminis, & medijs pro- 
batur d Caualerio in lib 6 . Geomet. Ind. pro- 
pofit. ip. fed nos ipfam oftendemus ex proprijs 
©ftenfis . Supponamus ergo vt in propofit. 24. effe 
fpatia,& circulos. Dico primum fpatium AGH, 
dfe ad fecundum fpatium HRPMH, vt tertia 
pars quadrati AH, ad redangulum MAH, cum 
tertia parte quadrati HM. item fecundum fpa- 
tium didum ad tertium MNZSBM, vt re&an- 
gulum M AH , cum tertia parte quadrati HM, 
ad redargulum RAM, cum tertia parte quadrati 
M B, &iicin alijs. Etenimfpatium AGH, eft« 
coroll. propofit. 7. * circuli radij AH, nempe eft 
adipfum,vt i quadrati AH, ad quadratum A H. 
Circulus radij AH, eft ad circulum radij AM, vt 
quadratum AH, ad quadratum AM. Circulus „ 
radij A M, eft ad fecundum fpatium , quod claudit, 
exfchol. propofit. 17. vt quadratum AM,adre- 
dangulum M A H, vna cum tertia parte quadrati 
H M. Ergo ex aquali , erit primum fpatium ad fe- 
cundum , vt * quadrati A H , ad re&angulutn 
MAH, vna cum i quadrati HM. Pariter con- 
uei tendo , eft fecundum fpatium ad fecundum cir- 
culum , vt redarigulum M AH, vna cum ' qua- 
drati H M , ad quadratum aM. Circulus radij 
AM, eft ad circulum radij AB, vt quadratum-, 

1 AM, 
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AM, ad quadratum AB. Circulus rad?*/ AB, eft 
cxdi&ofcholio, ad tertium ipacium, vt quadratum 
BA> adredangulum BAM, cum \ quadrati BM. 
Ergo rurfum ex arquali» erit fecundum fpatium ad 
tertium * vt re&angulum MaH, cum * quadrati 
MH , ad re#angu!um BAM , cum * quadrati 
MB. Sic difcutretecur in -cajteris- Quare patet 
propofitum . 


N SCHO: 
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Colligemus ergo in numeris , effe primum fpa- 
tium ad fecundum, vt i.ad 7. fecundum ad tertium 
vc 7. ad 19 . tertium ad quartum vt 19. ad 37. Hoc ad 
quintum vt 37. ad 61 . & fic difeurrendo . Cum 
enim fit prirpum fpatium ad fecundum, vt ^ qua- 
drati A H, ad redtangulum MAH, cum j qua- 
drati HM: fupponamus AH, efle 3. Ergo M A, 
erit 6 quadratum AH, erit 9. eius ' 3. re&an- 
gulum MAH, erit 18. * quadrati MH, erit 3. 
Ergo primum fpatium ad fecundum erit, vt 3. ad 21. 
nempe vt i.ad7- Item re&angulum BAM, cum 
1 quadrati MB, erit 5 7. Ergo fecundum fpatium 
erit adtertium vt 1 1 . ad 57. nempe vt 7. ad 19. & 
iic difeurrendo in alijs. Diuidcndo ergo erit pri- 
mum fpatium ad differentiam inter ipfum , & fecun- 
dum, vt 1. ad 6 . Secundum ad differentiam inter 
ipfum, & tertium , vt 6 . ad 12. & fic difeurrendo 
augendo femper con fcquens feoario. 


'' PROPOSITIO XXVIL 


fn fpirah quadratica , primi circuli fpatiuihJjelicum Ad J fa- 
tmm heheum fecundi circuli erit y r vt ‘ quadi At 1 radij 
primi anuli , ad reci angulum fub hoc , fecundi Circu- 

it • adio , mna cum l quadrati differentia horum radio- 
rum, Spatium 'nero fecundi ad fpatium ter tij , erit njt 

ditium 
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dtftum confequens , ad re fi angulum JUb radijs fecundi y 
(jfr tertij , 'vnatum * quadrati differenti* herum , € 5 * 
Jic deinceps tn reliquis. ..} , , 


S Vpponatpus omnia, qu* infchemate {uperio- 
•ri , fed fpatia eflfe fpiralis quadracica: . Dico 
pEimum fpaEUim ad fecundum effe> vt l quadrati 
AH, ad re&angulum WAH, cum i quadrati 
HM* Secundum ad tertium , vc re&angulutrL.* 

N. a MAH» 


I oo Infinitorum Sptra&um 

MAH, cum 5 quadrati HM, ad redhngulmu 
BAM, cum i quadrati MB. Ec fic in reliquis . 
Haec propoficio probabitur eodem modo, quo pro- 
bata fuit fuperior , & ex ijfdem loci s . Spatium enim 
AGH, circuli radij AH, eft, excoroll.propofit. 

9, i: nempe eft ad ipfum, vt \ quadrati AH, ad 
quadratum AH. Circulus radij. AH, eft ad circu- 
lum radij AM, vt quadratum AH, ad quadratum 
A M. Hic eft ad fecundum fpatium , ex fchol. 
propofit. 17. vt quadratum A M» ad re&anguluin 
MAH, cum \ quadrati H M • Ergo ex squali , erit 
primum fpatiumad fecundum,vt \ quadrati A H,ad 
re&angulum M AH, cum j quadrati H M. Eodem 
modo demonftrabitur efte fecundum fpatium ad 
tertium, vt re&angulura MAH, C um ‘ quadrati 1 
HM, ad re&angulum BAM, cum dimidio qui» „ 
drad M B. Etftcinalijs. 

SCHOLIV M - I. 

Sed ad a (lignandas in numeris horum fpatiorunx 
rationes, magis inferuiet fequens regula.. Nempe - 
primu n fpatium , tlTe ad fecundum, vtquadratum ^ 
radij primi circuli, ad quadrata ipfius , Sf radij fe- 
cundi .■ Secundum ad tertium , vthxc quadrata , ad 
quadrata radiorum fecundi, & tertij. Et fic dein- 
ceps . Quod vero regula fit vera , paret • Quia , vt 
dimidium addimidiuna, fic duplum ad duplum-»* 
Duplum autem icftanguli M AH, & \ quadrati 
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JM H , erunt quadrata MA, AH ( Quia duo rc&an- 
guhMAH, faciunt duo re&angula iM H A, &<Jud 
quadrata AH; & duo re^tangula MHA, cum qua- 
dratis AH, HM, faciunt quadratum M &:) &du- 
plum re<?anguti B A M, & \ quadrati M B, faciunt 
quadrata BA, AM. 

In numeris ergo adinueniemus , cffc primum fpa* 
tium ad fecunduur , vt i. ad Secundum ad ter- 
tium, vt J.ad j. & fic in infinitum fecundum pro- 
greflionem numerorum itaparittm ab vnitate inclu- 
fiu£ procedentium f quadrata enim AH, AM, AB, 
funtexgenefifpiratiumrnrcioexplicata i. %. ? -&c.) 
Diuidendoergo erit primum fpacium,.ad differen- 
tiam inter ipfum, & fecundum , vt *. ad t. Secun- 
dum ad differentiam inter ipfum>& tertium , vt 3. ad 
i, &fic infinitum. 

SCHOLIVM II. 

Iis cxpfetis, qua? ad fpatiorum helicum menfuram 
pertinent, in propofit-xr. lib. 6 . eicac. Geom. Indi, 
pergit Caualerius-confiderareproportiones repertas 
inter cylindros, cylindricos, & correos fuper cir- 
culis, & fpit js fpiralibusexiftences. Non ergo rem 
ingratam lepori fore arbitramur , fi & nos i n fpjti/s. 
infiniraruTn fpiralium exequetnur illud idem, quod 
Caualeriusinfp3tijs vninsdumraxac linearis fp ralis 
adimpleuit , Sed aaceqir.uiT hoc aggrediamur debe- 
mus fu ppo ner e illud idem» quod ipfemet in-di&a^. 

pro- 
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propofit. 2i* exfparfim probatis in fua geometria > 
deducit. Nimirum. .Quod fi expwatur feries /piratium, 
fjf circulorum deinceps d primis , in [patijs noero fub fpL . 

rahbus , rugiatis , cylmdrta , (3^ sonici irrhdem altitu- 

dine fiant es intelligantur confiituti tamquam in bafibus ,fi- 
militer & in circulis conBituti ejfe cylindrici ebiti iniel- 
hgantur : cylindri inter cylindrici pariter inter fe , fi- 
ue ad cylindros comparati , fiue coni inter fe , fcj conici inter 
fe , fiue ad conos comparati eandem rationem, quam bafesbcu 
bebunt . Huiufce aflerti fubiungit Caiialerius proba- 
tionem inquiens. Patet hac propofitio, nam cylindrici , 
fs* conici m eadem altitudine confhtuti fiunt inter fe, njtba- 
Jes: fiunt aulempraditla fiohdaper confiru&ionemtn eadem 
altitudine pofit a , ergo erunt inter fe , r vt ipfic bafies i Vocen- 
tur autem cylindri 3 & cylindrici , nec non conici eiufidet n 
numeri cum [patij s, quibus infifiunt^ tdefl primus cylindrus, 

<-vel conus , qui cfiin primo circulo , fecundus cy hndrus, md 
conus j quiefiin fecundo circulo tamquam m bafis primus 
cylindricus , mei conicus, quiefiin /patio hehcoprimicircuti 
tamquam in baji , fecundus cylindricus 3 <-vel conicus , quiefl 
in [patio f eundi circuli , fic deinceps . H#c Caualerius. 

Quibus confequenteradnoftram doftrinam adden- 
dum videtur, non folum cylindros , conos , cylindri- 
cos > conicos, primos, fecundos, tertios, &c. fore 
nuncupandos fccundummumerum, a quo denomi- 
nantur circuli, & ipatia fuper quibus infiftunc, fed 
etiam primi, fecundi, tertij gradus, &c. fecundum 
quod fpatiaipfatnetfunc vel linearia, vel quadratica, 
vel cubica, &c. Hiscxpiicatisfir. 

PRO- 
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P ROPO SI JIO cXXKBL 

Trimus cylindricus ad primum conicum citiufcunque grados 
cjji/vt triplus numerus fgirahs fenmoauttus , ad nume- 
rum fpiralis . : w 

E S to in fchem. fpiralium, fpatium primum heli- 
cum A GH, cum fibi circumfcripto primo 
circulo radij AH, & fuper circulo intelligamus cy- 
lindrum, fupervero fpatiofpirali conicum eiufdcm 
altitudinis cum cylindro . Dico cylindrum efle ad 
conicum , vt triplus numerus gradus fpiralis fenario 
au&us , ad numerum fpiralis . V. g. in lineari, vc 9. 
ad 1« In quadracica,vt 1 2. ad 2. In cubica, vt 15. ad 
3. & fic in infinitum , augendo femper antecedens 
ternario, confcquens vero vnitate. 

Namyfxcoroll.propofit.p. cylindrus fuper circu- 
lo, : ad cylindricum fuper fpatioeiufdem altitudinis 
(quiafuntvtbafes,) cft, vt numerus gradus fpiralis 
binario au&us, ad numerum; nempe vt triplus ad 
triplumjfcilicet vt triplus numerus fenario au&us ad 
iqpium numerum . Ergo erit ad conicum 4 cylin- 
IricijVt triplus numerus fenarioau^us, ad numerum» 
Quod erat oftendendum • 
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PROPOSITIO XXIX. 


Qfhndrus fitper circulo , ad conicum eiufdem altitudinis cum 
ipfoexifientem fiper quolibet aliorum /panorum d primo, 
cmufcunquc gradus ^quod comprehendit .Erit Tei <~ut fu- 
tium fub triplo quadrato radij ipfius sn differentiam pote - 
flatum ipfius > er radij circuli nun itate minoris : rvclut 
f alium fub quadrato ipfius fub tripla differentia di- 

'fi. i , ad partem differentia potefiatum radij ipfius , (tJ 
circuli <~unitate minoris duplici gradu ait iorum potefiate 
- fptralts y fe habentem ad tpfam , o '/ numerus gradus fpf 
r alis j ad numerum binario auflum . 

E Sto ih fchcmat. eodem quilibet circulus radij 
AB> circumfcriptus cuilibet fpacio MZsBM, 
cniufcunquc nunteri a primo * & cuiufcunque gra- 
dus, &eiio AM, radius circuli vnius numeri infe- 
rioris- Dico cylindrum fuper circulo radij AB, 
e fle ad conicum eiufdem altitudinis exiftentem fu- 
per fpatio MNZsBM, vel vt fa&um fub triplo 
qiadrato AB, & fub differentia poteftatum BA, 
A M, eiuidem gradus cum fpirali ; vel vt fa&um fub 
quadrato A B, & fub tripla di&a differentia, ad par- 
tem differentiae potdlacum BA, AM, duplici gra- 
du altiorum pottftacc gradus fpiralis fe habentem 
ad differentiam, vtnumcrus fpiralis, ad numerum 
binario aucium . V. g. in fpirali lineari , eric cylia- 
diusadconicum, vd vt factam fub quadrato triplo 




Sfitimm iMtftfird* 


AB, in BM/ vel vtfa&umfub quadrato Ab, in 
triplam BM, ad ’ dfforentiac cuborum AB, A M. 
Io q' adratica v f eroeric> vtl vtfa&um f- b quadraro 
triplo A B, in diffc entiam q adratorum AB,AMc 
\ J vt fa&wn fub quadrato AB, in triplam differen- 
tiam quadratorum AB, AM, ad j differenti* 
q adiircquadracoium AB, AM. Et fic in-» 

* i • 

i^uoniamenimjexfchol,!. propofit. 17. circulus 
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radij A R , cft ad fpatium M N L S B M, quod in- 
cludifiVr fadum fub quadrato BA, indifferentiam 
poteftatum BA, ANf, 'eiufdem gradus cum fpi- 
rali , ad talem partem differentis poteftatum B A , 
A M, duplici gradu altiorum poteftate fpiralis, qus 
fe habeat ad talem difFerentiam , vt numerus fpiralis 
ad numerum fpiralis binario audum,- ergo etiam cy- 
lindrus fuper circulo exiftens, erit ad cylindricum 
fuper fpacio exiftentem eiufdem cumipfo altitudi- 
nis, in dida latione; fcu vt triplum ad triplum-.. 
Nempe cylindrus erit ad cylindricum, vt fadum fub 
triplo quadrato A B, in didam difFerentiam pote- 
fhtum B A , AM, eiufdem gradus cum fpirali , ad 
triplicem parremd fferentis poteftatum BA, AM, 
dupbci gradu altioium poteftate fpiralis, fe haben- 
tem iiddidarr differentiam, vt numerus fpiralis ad 
numerum binario audum. Ergo cylindrus ad coni- 
cum , cylindrici, crir, vt fadum fub triplo quadra- 
to BA, in d .dam differentiam, ad partem differen- 
tixpoteftatum BA, AM, duplici gradu altiorum 
poteftate fpiralis fe habentem ad ipfam , vr numerus 
adnumeium binario audum. Ergo patet primum. 
Cum verb fadum fub triplo quadi ato A B, indiffe- 
rentiam poteftatum BA, aM, eiufdem gradus 
cu m fpirali, fit aequale fado feb quadrato B A , in 
triplam didam differentiam poteftatum B A, AM, 
cinfdemgradus cumlpirali $ patebit etiam fecun- 
donu. 

• * . 

j *// ' ' •" scho- 
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SCHOLIVE 



Verum , quoniam In fpiralibus lineari > & quadra- 
ticaaffignatae fuerunt peculiares rationes adfpatia; 
hinc cft quod proipGs tradenda? ftmt duar particula- 
res propoiluones» 

, •• v • ' • ' ; 

/, .. 3 O a PK>* 
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PROPOSITIO XXX. 

In fpirah lineari , erit cylindrus ad conicum njt in antece- 
denti propofitione , yt triplum quadrAtum radij B A : ad 
reft angulum BAM , cum ] quadrati *2? M . 

* V 

J* f 

P Kopofitio htc patebit faciliter , quia cum ex 
fchol. j. citat, propofit. 17. Gc etiam circulus 
ad fpatium , vt quadratum B A , ad re&angulum , 
B A M , cum \ quadrati B M j vel vt triplum , 
ad nipl <mi ; nempe vt triplum quadratum BA, ad 
tri i Lm reftanguLm BAM, cum quadrato BM: 
dif nuendo ad modum propofit. anreced. conclu- 
detur propofitum.,, 

PROPOSITIO XXXI. • 

ln Jpirali quadratica y erit cylindrus ad conicum , •vt triplum 
quadratum BA t ad re Ci angulum BAMy cum i 
quadrati B M . 

P Ropofirio patebit ex eodem fcholio cit-difcur- 
rendo fuperiQrum ad inftar. , , . 

’ SCHOUVM. 

• ti* * * 

Poflet forfiran letfor in operibus eximij Torricel- 
Ijjverfacus cogitare, analogiam» quam ipfemetafli- 

gnauit 
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gnapirinpropofrtipne /7. {ledemen. parabole, in* 
jterparabolam quadigcicam » & fpirajem lineprem, 
extendi, fuo modo, ^jJin finitas parabpl as, & ad in- 
finitas fpirales- Quia vero ptiam nps hanc rem ali- 
quando contemplati fuimus, & agnouimus haiufce 
aflertifalfitem j ideodererminanimus in hac materia 
quid nobis occu rreri t , man i fcftare . 

Torricellius ergo in loco citato, fupponens A C, 
4fl diagram. fequent. c(fe radium primj-orcwli cir- 
cumferipti primo fpatio /pirali AGC-Aj ABC, 
efle parabolam quadraticam cuius bafis eadem AC, 
diameter OBj A E, efle ipfim parabolam tangen- 
tem i & CE» efie parallelam QB: probauit ex- 
ceflum trianguli a E C, fuper parabola ABC, ae- 
qualem effe exceiTii circuli fuper fpatio,* & confer 
quenter parabolam ABC, aequalem fore fpatio 
A G C A • Quod quomodocunqre probet Torrieeb 
liu$, ipfum ficoftendpmus,. OB, occurrat A E, in 
M. fcrgo expropofit. $3.. prim.conic. m 6, rit 
dupla BO: &confeqnenter EC, dupla M Q, erit 
quadrupla BO. Cum ergo paralfclogrammumdu,- 
plum trianguli A E C, e/Tcf quadruplum parallelo, 
grammi circumfcripti parabolae j erit triangulum-. 
AEG, parallelogrammi circumfcripti parabola * 
duplum j nempe erit ad ipfum s yr*. ad 3. Sed cum 
ex quadratura parabolae quadraticae ab innumeris 
propemodum afhgnata , & r £ nob s nouirer 
duobus modis in mifpeljanep nofirphyperbolico, 

& parabolicp 3 in fcbol i.propofit. 2.6. & inahol. 1 . 

• " pro- 
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propofit. 2 8. fit parallelogrammum parabolae cir- 
cumfcriptumad ipfam , vt $.ad 2. Ergo etiam trian- 
gulum A E C, erit ad parabolam A B C,.cx aequa- 
li , vt 6 . ad 2. feu , vt 3. ad t: & ad exceflum ipfius 
fiupra parabolam , vt 3. ad 2. Qua: rationes funtfl- 
lae> quas habet circulus ad exceflum, & adfpatium 
fpirale, vt apparet ex propofit. 9. & ex eius corol- 
lario. . 1 • ‘; 

Poffet ergo quifpiam ex his cogitare , analogiam 
pr®fentem perpetuam effein alijsfpiralibus, &t itu. 
ali/s parabolis, ita vt fecundum fpatiumfpirale, nem- 
pe quadraticum, & exceflusquadraticus, fi nt aequa- 
les parabolae cubicae, & exceflfui trianguli A EC» 
fupra ipfam: &fic deinceps. Sed qti i hoc arbitrare- 
tur oftendere, deciperetur vtique, quia hocfalfuni 
efle in pofterum manvfeftabimus . Sed vt ledor per- 
cipiat , quae diduti fumus, debet quandam dodri- 
nam a propofit. 5 o. citati mifcellanci petere, in qua 
defnonftrauinaus.' Quod. Si in qualibet infinito- 
rum parabolarum fumatur aliquod pandum, a quo 
ad diametrum reda ordinatim applicetur, diameter- 
que itil producatur , vt pars extra parabolam fit ad 
partem diametri abfeiflam ab ordinatim applicata 
• verfus verticem, vt numerus parabolae vnitate mi- 
nutus ad vn itatem . Reda linea , quae ab extremita- 
te inuentae lineae ducitur ad illud pundum , quod 
fumptuo» fuerat , parabolam continget. Que om- 
nia ml aliud fonanc, ni fi quod fi A E, contingat pa- 
rabolam quadraricam, M O* erit dupla OB: Sicu- 

' bicauv 
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bicam,erit MO, tripla O B : fi quadratoquadraj 
ticara, triplam: & fic deinceps . Vt WO, fit ad 

OB» vt numerus parabolx ad vnitatcin» Hxcindi* 

<3a propofit* probantur: videat ip/a le&or in di&O* 
kco . Sed ex his erit nobis • 

' '1 ' 

_ . < - ' 
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PROPOSITIO XXXII. 

x 4 4 

* • * K » 

Si in qualibet ihfinitarum parabolarum ducatur ordinatm 
applicata ad dumeti um , & ab 'vna extremitate ordi- 
natm applicata ducatur tangens par abolam^ab altera Ve- 
ro extremitate ducatur parallela diametro . T ri angulum 
ab hts y f£) abordinattm applicata formatum , erit ad pa- 
rabolam , a n numerus parabola acceptus fecundum nu- 
merum paraboU a/nitate aufftm , ad numerum para- 
bola . 

' / \ * i 

I N (Ihemste fuperiori cfto qugelibet parabofa_. 

ABC, cuius ordiriatim applicata ad diametrum 
O B, fitipfa AC, A F, fii tangens, & C t, (it pa- 
rallela diametro OB. Djco rriarg; lum AfC, 
effead parabolam ABC, vtm meras parabolm ac- 
ceptus fecundum numerum vnitate au&um, adnu- 
merum. V.g. in parabola quadracica, vc 6 . ad 2. 
l'eu , vt j. ad i. In cubica , vt 12. ad $. Auvt4< 
ad j.& fic ininfinitum. Occurrar OB, ipfi A E» 
i ri Mi- Eigoexcirara propofic. 50. Mifcellanci hy* 
jkfboliciy parabolici, errt MO, ad OB, vt 
ntiWeniS ptarafbolie ad vnitatem . Ergo C F , dupla 

ad feO, vt duplus numeiusparabolaead 
vniratem. Ergo triangulum A E C, erit ad paral- 
klogran.mum ciicumlcnptun? parabo!* ABC, vt 
numerus parabola; ad vnitatem ; nempe, vt nume- 
rus patabobe acceptus fecundum numerum vnitate 
;; auclum 
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«udum , ad numerum vilitate au &am ; Sed ex qua- 

sdiatura infinitarum patab( larum*aflignataexCaua- 

Jerio in propoiit» i . Jib. i . de infinit parab. cft paral- 

letogrammuui circumfcriptum parabolae ad ipfam, 

vt numerus parabolae vnitate au&us ad numerum 

parabola:* Ergo ex aequali, erit triangulum AEC, 

ad parabolam ABC» vt nuojerus parabolae acceptus 
r • "• p fecun- 
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fecundum nomerum parabola; vnitate au&um ad 
numerum parabola;. Quod&c. 

l\ 

SCHOLIVM. 

Erir ergo per conuerfimiem rationis , triangulum 
ad exceflum ipfius fupra parabolam , vt di&us nume- 
rus parabola: acceptus fecundum numerum parabo- 
1 e vnitate au&um , ad numerum parabola: acceptum 
fecundum numerum parabolae . Vel clarius, erit tri- 
angulum ad parabolam , vt numerus parabo!# vni- 
tateau&us, ad.vnitatem^ nempe in quadratica , vt 

3. ad 1. in cubica, vt4-ad x. & fic deinceps . Et ad 
exceflum trianguli fupra parabolam, vt diftus nu- 
merus parabo!# vnitate au&us, ad numerum para- 
bola:. Nempe in quadratica, vt 3. ad 2. In cubica, vt 

4. ad }. Etflcin infinitum. 

Non ergo feruatur analogia inter infinitas para- 
bolas, & infinitas fprrjdes . Nam vtiqiieeft triangu- 
lum ad parabolam quadraticam , &ad exceflum ip- 
fius fupra parabolam, vt primus circuluscircurnfcri- 
ptus fpatio fpirali lineari ad ipfum fpatium, & ad ex- 
ceflum fu pra ipfum j at non fic eft in *1 i js : fed in fpi- 
rali quadratica, cft ex propofit. p. & ex eius corolla- 
rio , circulus ad fpatium , vt 4. ad 2. & non , vr 4. ad 
, i- vt triangulum ad trtlineum cubicum j & ,fic in 
;alijs. • >' • ^ »• 

< Sed vnum adnimaduertetur , quod equidem haud 

; fpernendum videtur, & eft , quod in eadem ratione 

' funt 
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funt in qualibet parabola > triangulum AEC$ ad 
parabolam ABC, & parallelogrammum femipa- 
rabolae OBC, rircumfcriptumadtrilineum,quod 
eft exceflusparallelogrammi fupra femiparabolam. 
Nam vtrumqueeftad vtrumque, vt numerus para- 
bolae vnitate au&u* ad numerum parabolo:. Pariter 
in eadem ratione Tunc triangulum A E C, ad erc- 
ceflumfui fupra parabolam, & parallelogrammum 
feraiparaboLecircumfcriptumad ipfam $ nempe, vt 
numerus parabolae vnitate au&usad numerum. 

IGRE 

Dum haec* qusefcripfimtis fub prario effenc, ac- 
cepimus epiftolas a nobiliffimo Geometra Petro Pa- 
reloCarauaggio Mediolanenfi, ac Mediolani coitk 
inorante, ad nos trafmiflas , datas fubdie x i* Iuli) 
anni praefentis 1660. in quibus (prius a nobisde 
fubie^onoftrjeimpreflionis monitus ) fic loqueba- 
tur . Vedo per U fita > cbe poneal Torchio ^n opera dellettifr 
fimte /ptralt , Jo credo , che t/. R. hauerd notitia delle opere 
de Gio: Valli fio flampate in Oxomo } 'cht argomenta con d 
methode de gl’ tn finit e paria dede fptrali . His auditis, co- 
gitabamus Vuallifium nobis praeiu i fle, ac opufculum 
«ofttum Infinitis fpiralibus ad oleum , piperque 
demittendum . Porro libro Vualliflij fmftra^ipud 
bibliopolas , ane alios Venetijs quaeficoycon frigimus 
ad Excelientiifiinum Andream Motettum Patauif 
tunc manentem , i pium rogante s^oous px«ediftum, ft 

P z apud 
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apud ipfum eflfet, nobis accommodare . Nec eua- 
nuic fpes noftra . Ille etenim Excellentilfimus vir 
fumma, qua pollet humanitate , vota noftra exple- 
uit > librumque ab ipfo mutuo recepimus . Quo vix 
infpe&o, ftatim occurrit nobis tranatus de feciioni- 
bus conicis, &c~protinufque obferuauimus in ipfo 
dedicatione afferri validiflimum teftimoniumproiij- 
diuilibilibus. Ita namqueaic. : Opus ipfum quod att'u 
net i f videbitis me fiatim ab mitto Qtuallerij Methodum m- 
dtuifiblmm^quafiiam d Geometris pafiim receptam tanihuie, 
quam traciatui fequenti ( qui huic gemellus e fi ) fubfiernere 
&c. AudiTacquet, & amplius ooli flcdrjdiuifibili- 
busiudicare / . Methodus namque illaindiuifibilium, 
quam pro legit tm^t, , ac geometrica admittendam non exi fit - 
mas, a geometris paflim recipitur. Deline qutefo, 
adducendo argumentationis per indiuifibiha exem- 
plum, exclamare. -J%uem con umeat i sibae ratiocinatio . 
Naniuxta VuaHifiu d , (qui pluribus in locis perho- 
norifice de indiuilibilibus loquitur ) conuincit paf- 
ian geometras. 

O f >us ergo Vualiifi; percurrentes, animaduerti- 
mu 5 .pfiKn anno 1 6 5 6 . circa aliquot laboralfe, circa 
quar Caualerius in exercitationibus geometricis 
1647. & nos ih oper^ de infinitis parabolis anno 
Sed non psnicuit illa , quamuis ipfo pofte- 
riores , euulgaflfe : namque procedimus metho- 
do a fua cawliter diue(fkj> U iuxta nobis connatu- 
*aLe , geometrica geometrice pertra&auinws . ' 
il Porro valde gauifi fiimus dum infpeximus, infi- 

i : 'i - - * nitiS 
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nitas fpiralcs abJUo aeutiffipio vir<* eafplapata?-, 
diuerfiflimas fore tot© cxlp t ab ijs it , quas ( n^ 0)^ 
ditati eramus, Ia fcholio etenim f^e?o propar 
fit. 45* Arithmeticae infinitorum , in quo_fii,as 
infinitas fpiralesacpl icat, fupponic ipfas diiierfifica,- 

ri ex diuerfa proportione in fpirales incidentium afe 

initioadinuicem fecundum multiplicaram propor-* 
tionem angulorum. V- g. in fqhem.fequeati, fc F A, 
incidens in fpiralem fitad AC > itideno in fpiralcn? 
incidentem, vt angulus N O R A , ad angulunM 
OSRA; nempe vt arcus N Q.SR, ad arcum 
OSR; Secundum ipfum > fpatium A.C.FRA# 
eft primum fpatium fpirale. Si vero f* F A, ad 
AC in duplicata proportione praedidh anguli ad 
prsedWum angulum, feu di&i arcus ad di&um ajh 
cum. Spatium etkfccundum. Si in triplicata, ter* 
ti um ,5ic. At in noRris fpiralibus *es e contra acc*- 
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dic. Nam incidens ad incidentem eft infubmulti- 
/plici proportione anguli ad anguium, feu arcus ad 
arcum. In fpirali etenim quadratica, cum ex pro- 
pofit-prim. fic quadratum FA, ad quadratum AC, 
vc arcus NOSR, ad arcum O S R , eric F A , 
ad AC, in fubduplicata proportione arcus ad ar- 
cum . fiefie confcquencer in cubica > in fubtriplica : 
ta , & fic deinceps. Procedentes ergo per diuerfa 
principia , & circa diuerfiflinia laborantes , diuerfif- 
fima etiam colligimus.Ipfe etenim potans incidentes 
in fpiralem augeri fecundum multiplicem propor- 
tionem angulorum, feu arcuum, arguendo fuo modo 
colligit fpatia fpiraliaminui.Secundum enim ipfum, 
circulus circumfcriptus primo fpacio, fed prinn ge- 
neris eft ad ipfum, vt j. ad i. Ad fpatium fecundi ge- 
neris, vt 4. ad 1 * Ad terti j» vt 5 . ad r . & fic in infini- 
tum . Nos vero (apponentes incidentes in fpirales 
augeri in fubmukiplici proportione angulorum > f u 
arcuum, deduximus fpatia fjpiralia augeri . Circulus 
enim ad fpatium primi generis eft , vt j. ad 1. Ad 
fpatium fecundi , vt 4. ad 2. Ad terti j, * vt 5. ad $• 
& fic in infinitum. Vnde in fuis fpiralibus circulus 
eft ad fpatium fpiralc, vt numerus gradus fpatij; bi- 
nario au&us ad vnicatem : at in noftro eft,vt nume- 
rus binario au&us ad numerum. vmuerfaliteripfe 
exiftimac proportionem circufi ad infinita fpatia fpi- 
raliaefle eandem congruenter cum proportione pa- 
rallelogrammi ad infinita trilinea parabolicafibi in- 
Scripta* At nos innoftris fpiralibus infiniris adin>- 
- * ' ~ ueniuius* 
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uanimus , proportionem circuli ad eadem infinita 
fpatia ffubintellige fcmper primte reuolutionis^efie 
tandem cumcongrt?enri s & explicata proportione 
trianguli ad cxceftiis fupra infinita trilinea paraboli- 
ca fibi infciipta. Quse proportiones in fpirali Ar- 
chimedea dumtaxat conueniunt . In ipfa etenim fo» 
lummodo $:tam paralldogrammum ad trilineum» 
quam triangulum parallelogrammi dimidiam ad ex- 
cclTum ipfius fupra trilineum , funtvt j- ad x. In re- 
liquis vero, parallelogrammum eft ad trilinepm, vt 
numerus crilinei vnitate amftus ad vnitatem: trian- 
gulum vero eft ad exceflum fui fupra trilineum , vt 
numerus trilinci vnitate au&us, ad numerum rrili- 
nei vnitate minutum . Cum ergo infinita: fpirales 
Clariilimi Vuallifij fic difcrepent a noftris,prodeant 
etiam Ha». 

Porrb quis recolens di&a in praefenti digreffio- 
ne , & modum fupra explicatum , quo Clarifti- 
musTqrricellius confiderauit analogiam inrerfpira- 
lem linearem , & parabolam quadraticam, pollet ra- 
tionabilius, quam ibidem facium fuit, cogitare, ana* 
1< giam illam , quam fupradiximus nequaquam fer- 
uari inter infinitas fpirales, & infinitas parabolas, 
. Vtique locum habere in infinitis parabolis, & in infi- 
nitis fpiralibus Vuallifij. Nam ex fupradiciis, pa- 
• tet, in his omnibus eafdem proportiones fcruari . Ex 
ftatimenim fupra di&is liquet, circulum ad infinitas 
fpirales Vualiifij efle fecundum ipfum , vt numerus 

gradus fpiialis binario au&us , ad vnitatem : & ad ex- 
cedam 
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'CtflTum Tpfius fiipra fpatia, vt numerus binario au- 
-Aiis ad numerum vnitateaudum. Ex didis vero i* 
fch 61. propoli c. 3 1. conftat in fchem. illius, efle trian- 
gulum AEC, ad parabolani A B C , vt numerus 
parabola? vnirateau&us (nempe, vt numerus fpira- 
lis binario audus ) ad vnitatem : & ad exceflum ip- 
♦fiusfupra parabolam , vt numerus vnitate audus , ad 
'numerum. Eafdcmergo proportiones habent trian- 
gulum ad exceflum , & ad parabolam , & circulus ad 
exceflum, '& ad fpatium. Sicuri ergo , poffet quis 
dicere, Torricellius patefedt fimilcs analogias inter 
'triangulum A EC, & exceflum ipfius fuper para- 
bola quadratica ABC, & inter circulum, &excef- 
Tum ipfius fi; pra fpatium Cpirale lineare A GC, fic. 
forfirari feruabirur fnxilis analogia inter alias expli- c 
catas figuras . Sed fimilcs di fcurfus erronei funteen- c 

fendijVt infra manifeftabimus. - *< 

Sed prius Vualliij infinita? fpirales,earumquege- c 

nefis clarius funt explicanda , diferiinenque inter 
rfolbas, & luas dilucidius cfl: affignandum. 'Dixi- 1 
miis initio operis, fpiraies noftras generari ex duplici ( 

n otuecdcm tempore pcra&o , nempein fclumate 
fcquenti , pundi A, aequabiliter fernper lati per fe- < 
midiametruiri AR; & femidiametri A R, «circa ‘ 
centrum A,pundo R , deferibentis peripheriain 
vel aequabiliter, vel ita vc circumferentia pcra«da ad* 
circumferentiam , vel angulus ad angulum effer, vt 
varia? temporum poceftates ad inuicem. Hincorie- 
batur , quod AC, AF, in fpiralem /incidentes 

erant 
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erant ad inuicem in fubmultiplici proportione ar- 
cuum, feu angulorum. Cum enim ex propofit. pri. 
Ce arcus ad arcum, vt poteftas A C, eiufdem gradus 
cumfpiraliad Gmileun poteftatem AF> patet AC, ad 
A F, efle in di&a fubmultiplici proportione. Vualli- 
fij pariter infinitse fpirales concipienda: fune creari 
ex duplici motu eorundem mobilium, aft modis con- 
trarijs. Motus enim femidiametri per circumferenti* 


concipiendus cftfemper aequabilis: at motus pun&i 
A, per femidiametrum, vel aequabilis, vel varie acce- 
leratus fecundum varias temporum potcftates. Si 
ergo vterque motus erit aequabilis, genita erit fpi- 
ralis archimedea • Si vero motas pun&i a acclerabi- 
tur fecundum quadrata temporum , erit fecunda Ipi- 
ralis. Si vt cubi, tertia. Et fic deinceps . Hinc er- 
go fiet, AC, ad A F, effe in multiplici proper- 
em tione 
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tione arcus ad arcum; feuanguli, ad angulum, vt 
aic VualliliHS' 

Ex hac do&rina habebimus , quod in fchemat. 
feq. circumfcripto fpirali circulo , & fcmidiametro 
AV, dudoarcu VT1. Eritperipheria EMSE, 
ad arcura V T I , in ratione compofira ex ratione 
A E, ad AV, & ex ratione vel A E, ad AV, 
in fpirali lineari; vel minoris mediarum extremarum 
continue inter EA» AV, quarum numerus fit 
vnicate minor numero fpiralis , ad A V. V. g. in 
quadratica» ex ratione A£, ad AV, & medis 



pio- 
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proportionalis inter A E, AV, ad AV. In cu- 
bica, ex raponibus A E, ad AV, &minoris dua- 
rum mediarum continue proportionalium inter 
AE, AV, ad AV; & fic deinceps. Quod pa- 
tet, quia circumferentia EMSE, ad VTI, ha- 
bet rationem compofitam ex ratione ipfius ad 
VTIV (nempe E A, ad AV) & VTIV, ad 
VTI ; nempe EMSE, ad EMS. Sed in al js 
fpiralibus 4 lineari proportio EMSE, ad EMS, 
eft fub multiplex proportionis EA, ad AI, fcd 
AV, fecundum explicatum gradum fpiraiis: vnde 
eft in quadratica , vt media meer EA, AV, ad 
AV: in cubica , vt minor duarum mediarum ad 
AV, & c . Ergo ratio EMSE, ad VTI, com- 
ponetur ex ratione EA, ad AV, &didarum me- 
diarum ad AV. 

His perceptis . Oftendemus in fchemate fequen- 
ti, non feruari didam analogiam inter circulum ra- 
dij AC, &exceflum ipfius fupra fpatiumfpirale_* 
AGC, & inter triangulum Ad: C, &exceflumip. 
fius fupra parabolam ABC. Hoc autem oftendemus 
in fpirali quadratica , & parabola cubica Nam fi 
didaanalogia curreret, mente centro A, interu&l- 
lo A o, intelleda peripheria , eflet C E, ad M E, 
vt circumferentia radij AC, ad circumferentiam 
deferiptam in ipfo exceftu contentam inter O, & 
putidum in fpirali . Sed ratio circumferentis radi; 
AC, ad didam circumferentiam componitur ex 
ratione CA, ad AO, 6c medise proportionalis 

Q 2 iiucr 
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intef CA) AO, adipfam A Ergo, etiam ra- 
tio CE, ad M B , ex ijfdemcomponcreturratio- 
nibus. Porro ratio CE, ad MB ( dc foris fum- 
pta MO, ) componitur quoque ex rationibus C E, 
•d QM, fchuiusad MB: &ve CA, ad AO'. 
fic CE, ad OM. Ergo OM, ad MB, efcvt 
media proportionalis inter CA, Ao, ad ao* 
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Quod vthjue eft falfiffimum. Nam OM, adMB; 
eft ex citat, prop. $©. Mifcel. hypcrb. &cyt 
inter autem C A, duplam A O, & AO; nempe Imkr 
4. & 1. non eft 5. medium proportionale . Non ergcj. 
feruaturdi&a analogia : & tamen (i vera fune, qu^r 
Vuallifius fcripfic ( nobis enim diuerfja methodo & 
fua adhuc non conftat ) eft femper eadem propo*^ 
tio. 

In praefenti ergo opufculo comprefaenfa , funt ca , 
quas quinto tibi proponimus, benigne le&or, per- 
currenda . In quatuor primis noftris operibus antea 
elaboratis quamplurimos > progreflu temporis, er- 
rores animaduertitrms : nbn paucis etiam prasfens eft 
afpcrfum . Aft nec illi, nec ifti, vt plurimum, ma- 
teriam labefa&ant, necfcnfum prsecipue intentum 
euertunt, adeovt le&ori kerendum fitinaftmorum 
intelligentia. Errores verfantur fepe faepius vel in 
locutione latina, vel in alijs rebus non magni mo- 
menti. Hos errores dona nobis quatio, benigne le- 
nior. Nec putamus te experiri inclementem, prxei- 
pu£ fi in typographi/s aliquando te exercueris . Cre- 
de nobis > ingens tormentumauthoresexagitat in ip- 
fa impreffione; & plus laboris adinuenitur in hac> 
quam in compofitione ipfamet,in rebus geometricis, 
prxfertim. Ofcitantia etenim, ira probitas, & impe- 
ritia arti ficum fic torquent, & angunt authores , vtr 
non paucis vicibus cogitent momento difperdere 
quae tempore prolixo, & magnis laboribus college- 
runt. Porrb omnia haec* 8c alia innumera ab in»- 
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preffione fune infeparabilia. Suftine ergo clemen- 
ter benigne Ic&or, errores cos , quibus noftra opuf- 
Cula apparent conrpurcata : & ficuti , fauente Deo , 
potes 4 nobis alia rationabiliter in pofterun , immo 
quamprimum exfpe&are; ita nimis afeopo aberra- 
res , fi ea abfque erroribus profilii c , cogitares . Va- 
lo • . < 

- j. j 
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